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Presentacion

Este material se llevé a cabo durante el ciclo 2021-1. Desafortunadamente el ciclo escolar nos
tomo por sorpresa y debido a que varios de los académicos no contdbamos con conocimientos
tecnoldgicos que pudiesen ayudarnos a nuestras clases decidimos en nuestro grupo local del
seminario de matematicas, trabajar con recursos tecnoldgicos con la finalidad de brindarle al
profesor herramientas, estrategias o materiales para su practica docente.

En nuestros materiales se contemplan cada uno de los contenidos tematicos puesto que son de
gran importancia abordarlos todos, cumpliendo con el propésito de cada unidad y basandonos en
los aprendizajes buscamos estrategias didacticas, materiales, videos y demas herramientas que
permitan cumplir con los aprendizajes para lograr los propdésitos del curso.

No fue una tarea facil, pues existe una gran variedad de materiales en la red, plataformas, videos y
un sinfin de herramientas que son de utilidad para las clases en esta modalidad en linea, pero no
todos los profesores contamos con conocimientos en dichas plataformas, empleamos muchas mas
horas que las habituales, se invirti6 mucho tiempo en buscar materiales acordes a las clases
virtuales, asi como tiempo en aprender y manejar las plataformas. Aunque la universidad nos fue
proporcionando cursos en linea, no fue tarea sencilla, tiempo invertido en tomar cursos, tiempo en
aprender a usarlas, en buscar materiales etc. Fue todo un reto, se trabaj6 con la idea de que se
cumplieran los aprendizajes y que no fuera complicado para los alumnos, sabemos que fue
complicado transitar de las clases presenciales en linea, no es lo mismo, pero todo el trabajo y
tiempo invertido se realizd en beneficio de nuestros alumnos, esta antologia no hubiera sido una
realidad sin el apoyo de todos y cada uno de los integrantes del seminario, agradezco todas las
aportaciones y el compromiso de mis compaferos y comparieras, gracias por compartir.



Justificacion de cada uno de los materiales y sugerencias de actividades de aprendizaje.

Se presentan cada una de las fichas técnicas en donde se indica la justificacion de los materiales,
textos o estrategias utilizadas. Empezamos con las fichas técnicas y las respectivas sinopsis
correspondientes, asi como las sugerencias y actividades de aprendizaje.

Se decidié incluir la justificacion junto con las actividades de aprendizaje para que se siguiera la
secuencia y no quedaran divididas, asi tendria mas significado.

Se presentan las unidades con sus respectivas fichas técnicas y los materiales empleados,
iniciamos con la Unidad I, posteriormente la Unidad I, Ill, IV y V como se fueron trabajando.



Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de

evaluacion

c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo -~
f) Formulario
g) Problemario ~~
h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se
elige.

Matematicas lll

Unidad | Elementos de trigonometria

Resolvera problemas que involucren
triangulos rectangulos

Los alumnos consultaran los videos sobre
trigonometria, la consulta es previa a la clase.

El profesor les proporcionard un problemario a
los alumnos, parte de él, se realizara durante la
clase sincrénica y el resto del problemario se
dejard como tarea.

Estos videos fueron elegidos debido a que
brindan una explicacion adecuada, la
ejemplificaciéon es clara para los alumnos, esto
permite que los alumnos al consultarla
entiendan los elementos de un tridngulo
rectangulo y como puede resolverse al faltar
alguno de los valores del triAngulo rectangulo.
Lo que facilita que los alumnos entiendan la
explicacion y resolucion de problemas por
parte del profesor durante la clase.



Los materiales que se usaron en la plataforma de Classroom para las diferentes unidades se
muestran a continuacion, se muestran las ligas de los videos, los archivos en pdf, los
cuestionarios etc.

Unidad |

Videos sobre Trigonometria

El video de Khan Academy da una breve introduccion de las razones trigopnométricas, dando
ejemplos de cdmo encontrar o calcular algun elemento faltante del triAngulo rectangulo.

En el segundo video, se muestra a un profesor dando una explicacion de las seis razones
trigonométricas apoyandose de un triangulo rectangulo e indicando los valores de los catetos
con respecto al angulo agudo. Se dan varios ejemplos con diferentes elementos faltantes con la
finalidad de que el alumno identifique los catetos e hipotenusa con respecto al &ngulo agudo y
muestra como debe calcularse el angulo o algin lado.

https://es.khanacademy.org/math/math2/xe2ae2386aa2e13d6:trig/xe2ae2386aa2e13d6:trig-ratios-
intro/v/basic-trigopnometry

https://www.youtube.com/watch?v=0K90ck1wY{fM



https://es.khanacademy.org/math/math2/xe2ae2386aa2e13d6:trig/xe2ae2386aa2e13d6:trig-ratios-intro/v/basic-trigonometry
https://es.khanacademy.org/math/math2/xe2ae2386aa2e13d6:trig/xe2ae2386aa2e13d6:trig-ratios-intro/v/basic-trigonometry
https://www.youtube.com/watch?v=oK9Ock1wYfM

Elementos de trigonometria

Resuelve los siguientes problemas de aplicacion

1. Un dirigible que esta volando a 800 m de altura distingue un pueblo con un angulo de depresion
de 12° ¢a qué distancia del pueblo se encuentra?

2. Desde la punta de un faro que se encuentra a 117 ft (pies) sobre el nivel de mar se puede ver un
barco que forma un &ngulo de depresion de 21°. ¢ A qué distancia esta el barco de la base del
faro?

3. Una escalera de 5 m de longitud se apoya contra un edificio de modo que el &ngulo entre el
suelo y la escalera es de 77°. ¢ A qué altura llega la escalera sobre el edificio?

4. Un helicoptero se halla suspendido a una altura de 1000

m sobre una cumbre de una montafa. Si el angulo de » »r—::;%
. . . . = k|

depresion formado es de 43° calcula la distancia que existe S

entre el helicoptero y la otra montafia.

5. Miguel disefia un columpio con un solo asiento. Las cuerdas del columpio son de 180 cm y en su
maximo balanceo se inclinan formando un angulo de 38°. Miguel quiere que el asiento este a 0.94
m del suelo, ¢qué tan alto debe ser el poste del columpio? El columpio es para nifios.

£,

6. Un extraterrestre esta parado en la punta de la torre Eiffel cuya altura es de 324 m y amenaza
con destruir la ciudad de paris. Un agente de los hombres de negro esta parado a nivel del suelo a
54 m de distancia de la torre y apunta su pistola laser al extraterrestre ¢ cual debera ser la medida
del &ngulo para que pueda dispararle al extraterrestre?

7. Desde la ventana de un edificio se ve una torre de TV que esta a 600 m de distancia. El angulo
de elevacion del extremo superior de la torre es de 19° y el angulo de depresion de la base de la
torre es de 21° ¢ Qué altura tiene la torre?



8. En una rampa inclinada, un ciclista avanza una
distancia real de 85 metros mientras avanza una distancia
horizontal de tan solo 77 metros. ¢ Cual es la altura, en
metros, de esa rampa? ¢ Cudl es la medida del &ngulo de
elevacion?




Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia didactica

d) Secuencia didactica

e) Video educativo

f) Formulario

g) Problemario

h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se
elige.

Matematicas lll

Unidad | Elementos de trigonometria

Resolvera problemas que involucren
triangulos rectangulos

Problemario

El profesor proporcionara un problemario a los
alumnos para que lo resuelvan como tarea, el
problemario cuenta con ejemplos para apoyar la
resolucién. En estos ejercicios se busca que el
alumno diferencie un angulo de elevacion vy
depresion.

El material presenta seis ejemplos resueltos,
también presenta seis ejercicios para que el
alumno desarrolle con los siguientes
requerimientos:

1. El alumno deberad dibujar o realizar un
diagrama que represente la comprension
del problema.

2. Plantear una solucion del problema.

3. Resolver los problemas basandose en los
problemas muestra, que nos indica como
resolver.

Se anexa material visual de apoyo en
YouTube.



Anqulo elevacion y depresion

Material de apoyo para resolver problemas
Ejemplos

1. La medida del angule de depresion desde lo alto de una torre de 34 mde

altura hasta un punto K en el suelo es de 80°. Calcule la distancia
aproximada del punto K a la base de la tomme.

Solucién
A | Se dibuja una figura representativa de =EEmEmEmE=--—--
la situacién. ol

C |52 da respussta al problema | La distancia aproximada desde el punto
planteado. K ala base de la tome es de 6 m.

2.  Unturista observa la parte mas alta de un edificio de 15 m de altura, con un
angulo de elevacion de 24°_ Si realiza la observacion con unos binoculares
que sostiene a 1,75 m del suelo, calcule la distancia aproximada entre el
turista vy la parte mas alta del edificio.



A | Se dibuja una figura representativa de .
la situacion, dividiendo en dos partes la N
altura del edificio segiin el dato de Ia ..
altura a la cual se wubican los| . |_ o
binoculares del turista. SRl  x
i ~

i
24

C 52 da respussta al problema  La distancia aproximada entre el turista
planteado. v la parte mas alta del edificio es de

32,6 m.

3. Cuando un avidn pasa sobre un punto M ubicado en el suelo, una estacidn
de ohservacion que esta situada a 4 kmde M lo observa con un angulo de
elevacion de 19°. Calcule la altura aproximada a la que se encuentra el
avion en ese momento.



C | Se

Se dibuja una figura representativa de
la situacion.

planteado.

{

Ed

= _———————
-,

da respussta al problema | La altura aproximada del avidn en ese
momenio es de 1,4 km.

4. Una mujer con una estatura de 1,64 m proyecta su sombra en el suglo. Si

el angulo de elevacion que se forma desde la punta de la sombra hasta la
mujer es de 427, entonces, calcule la longitud aproximada de la sombra.

Solucion

A

Se dibuja una figura representativa de
la situacion.

10



Se

ﬂc

da respuesta al problema

planteado.

La longitud aproximada de |a sombra es

de 1,8 m.

-

5. El piloto de un avion en vuelo observa la tome de control del asropuerto a
3 kmde distancia con un angulo de depresion de 37°. Sila tome de control

fiene una aliura de 50 m, calcule la altitud aproximada a la que vuela el

avion en ese momento.

Solucidn

A | Se dibuja una figura representativa de
la situacion, conviriendo la altura de la
torre de metros a Kildmetros.

53™
L]

oo Y-

C | Se da respuesta al problema planteado | La longitud aproximada de la sombra es
tomando en cuenta que la alura|de 1,86 km-
aproximada del avion corresponde al
valor de x mas la altura de la torre.

11



Problemas de tarea

. Un ingeniero coloca un cable desde la parte mas alta de una torme de 45m

de altura hasta un punto A en el suelo. Si el angulo de elevacion que se
forma en el punio & es de 38+, calcule la longitud aproximada del cable.

. Dos edificios A y B estan ubicados uno en frente del ofro.  El edificio A
tiene 48 m de altura y el angulo de depresion que se forma desde su parte
mas alta hasta la base del edificio B es de &5°. Calcule la distancia
aproximada entre amhbos edificios.

. La sombra de un edificio tiene una longitud de 0,15km. Si el angulo de
elevacion gue se forma en la punta de la sombra hacia la parte mas alta del
edificio es de 327, calcule la altura aproximada del edificio.

. Un avion despega de un punto K en el asropuerto y asciende con un
angulo constante de 38°con la horizontal. Calcule la altura aproximada del
avion después de volar 1800 m.

. En &l suelo se encuentra el objetivo de rescate de un helicoptero que esta
volando sobre &1, mientras se ubica a 600 m de un puesto de observacion
en tiera, desde donde es observado con un angulo de elevacion de 55°.
Calcule la distancia aproximada entre el objetivo del helicoptero y el puesto
de chservacion.

. Desde la parte mas alta de un faro, con un angulo de depresion de 54°, se
observa un barco en el mar 2 una distancia de 117 m de su base. Calcule

la altura aproximada del faro.

12



Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia didactica

d) Secuencia didactica

e) Video educativo

f) Formulario

g) Problemario

h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se
elige.

Matematicas lll

Unidad | Elementos de trigonometria

Resolvera problemas que involucren
triangulos rectangulos

Serie de ejercicios

Se muestra un archivo de Word, se muestra
algunos triangulos, deberds determinar la
informacion faltante en cada uno de ellos, lados y
angulos, haciendo uso de las razones
trigonométricas y el teorema de Pitagoras.
Se solicita al alumno que realice este trabajo en su
cuaderno y posteriormente se te pedira llenar el
archivo llamado "Resultados de los ejercicios"
donde tendr& que completar la tabla
correspondiente.

Les comparto dos videos con dos ejemplos
desarrollados, espero sean de gran utilidad.

Ligas de los videos educativos:

https://www.youtube.com/watch?v=eG7IxUL8IqY

https://www.youtube.com/watch?v=7n7YkWDLQg9s

13


https://www.youtube.com/watch?v=eG7IxUL8lqY
https://www.youtube.com/watch?v=7n7YkWDLq9s

Actividad

Para los siguientes triangulos rectangulos, determinar los valores de lados y angulos faltantes.

©

14
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI
Unidad del Programa que Unidad | Elementos de trigonometria
apoya

Aprendizaje(s) que apoya  Comprende la deduccion de algunas identidades
trigonométricas, uso de calculadora,
conversiones de grado a radianes y viceversa

Tipo de material: Instrumento de evaluacion
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro

Breve resumen o sinopsis Resuelve la actividad de identidades

del material en donde se trigonométricas en tu cuaderno, con apoyo del

justifique el por qué se archivoen pdfllamado identidades

elige. trigonométricas. después contestaras el
cuestionario formulario de Google utilizado para
evaluar identidades trigonométricas, uso de
calculadora, conversiones de grado a radianes y
viceversa. Ademas, te comparto un emulador de
calculadora. Recuerda enviar la evidencia de tus
ejercicios en un archivo pdf con imagenes
enfocadas y en vertical

16



Identidades trigonométricas

S

.

URVEVAVEAVAVEVAVEVAVAVAVAVAVAVEVAVEVAVAVAVAVEVAVEVEVAVEVAVAVAVEVAVEVAVEVAVAVAV AUV AVEVAVAVAVEVAV VAV VAV AV AVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAGRVAVAV VAV AV EVAVEN
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MATEMATICAS Il

JVEVAVRVEVEVEVEVAVEVEV VRV AVEVEVAVEVRVEVEVAVAVEVAVAVEVEVAVAVEVAVEVAVEVAVEVEVAVEVAVEVAVEVEVAVEVAVAVAVEVAVE VAN
’ Trigonometria

A
Identidades Reciprocas
senB:L cos 0 = —— tan @ = te
cscl secd €0
6 = 6= te = !
esev = sen 8A sect = cos @ cotv = tan @
Identidades tangente y cotangente

sen @ cos@

tan = cotd =
cosf en 6

Identidades pitagéricas.

sen?6 + cos?0 =1

1+ tan?d = sec?8

1+ cot?@ = esc?@

AN QW QI i

AN NN NN NN NANNANANNNNNNNANNANNANNAMNNNNNNANNNANNANANNNNNANNANNNANNMNANNMNNNNY

LS
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Resuelve la siguiente actividad en tu cuaderno
I. Convertir en radianes los siguientes angulos.

a) 275°
b) 35°
c) 348°

Il. Expresar en grado los siguientes angulos.

4
a) 51
15
b) 90 1
¢) 1.2 radianes

lll. Con el uso de tu calculadora.
Sicos a =0.17 ¢ Cual es el valor de a?
Sitan g =2 ¢Cual es el valor de g?

IV. Calcula el valor de la funcion

IV. Calcula lo que se pide:

1. Seacot 6 =2.1445 hallar tan 6.
2. Seasec 6 =1.19175 hallar cos6
3. Seacot § = 3.4585 hallar tan 6.
4. Seacsc 6 =1.6576 hallar sen 6.

5. Seasen 6 =0.4313 hallar cosec 6.

18



COLEGIO DE CIENCIAS ¥ HUMANIDADES
PLANTEL NAUCALPAN

Matematicas Il

Actividad de evaluacion.

Resuelve el siguiente cuestionario

Primer apellido

Texto de respuesta breve

Segundo apellido *

Texto de respuesta breve

Nombres ™

Texto de respuesta breve

Selecciona cuales opciones representan la conversion de 125° a radianes ™

Opcion 1

0.523 rad
Opcidén 3
3
sTrad
2.094 rad
Opcidn 5
Lnrad
6 "0 =
2.356 rad

Convierte a radianes 450° ~

opcién 1

5
sTrad

Opcion 3

2
sTrad

19



Opcion 4

STmrad

Convierte la siguiente expresion a grados ™

]
=

m™

o

120"

135"

330"

240"

El cosg también se puede expresar como

opcién 1

_1 _
cas &

Opcién 2

1
cscH

Opcion 3

_1
Secd

Opcion 4

1
secBcos B

SitanpB=2 ;Cual es el valor de B7

Texto de respuesta breve

+*

ESCRIBE COMN TRES DECIMALES *

Se da la direccion de enlace del formulario de evaluacion
https://docs.google.com/forms/d/e/1FAIpOLSeKANT4f539ZgKDeldBob223bB gaUHiy2HLbX

tXUti3fx3bA/viewform?authuser=0

Asi como la liga para el emulador

https://maralboran.eu/matematicas/2016/05/25/emuladores-de-calculadoras-casio/

20


https://docs.google.com/forms/d/e/1FAIpQLSeKANT4f539ZqKDe1dBob223bB_gaUHiy2HLbXtXUti3fx3bA/viewform?authuser=0
https://docs.google.com/forms/d/e/1FAIpQLSeKANT4f539ZqKDe1dBob223bB_gaUHiy2HLbXtXUti3fx3bA/viewform?authuser=0
https://maralboran.eu/matematicas/2016/05/25/emuladores-de-calculadoras-casio/

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad | Elementos de trigonometria
apoya

Aprendizaje(s) que apoya e Comprendera que el concepto de razén

trigonométrica se deriva de la relacion de
los lados de un triangulo rectangulo y que
son respectivamente invariantes en
triAngulos semejantes.

e Resolvera problemas que involucren
triangulos rectangulos

e Comprenderala deduccion de algunas
identidades trigonométricas.

e Comprendera el proceso de deduccion de
las leyes de senos y de cosenos, para
resolver problemas sobre triangulos
oblicuangulos.

Tipo de material:

a) Lectura Examen

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia didactica

d) Secuencia didactica

e) Video educativo

fy Formulario

g) Problemario

h) Otro

Breve resumen o sinopsis Desarrollar el examen con todos los pasos

del material en donde se necesarios para llegar al resultado en una hoja de

justifique el por qué se tucuaderno, poner nombre en el encabezado d,e

elige. cada una de las hojas, tomar fotos (qL_le no estén
borrosas y en forma horizontal) y subirlas en un
documento PDF a teams, en caso de faltar alguna
de las instrucciones el examen se anula

21



PRIMER EXAMEN DE MATEMATICAS I

P 15
. Dada la razén Cot B:? obtener las 5 razones faltantes.

. Un angulo de un tridngulo rectangulo mide 28° 18" y la hipotenusa mide 12 cm, calcular el angulo
y los catetos faltantes.

. Dos personas Ay B se encuentran separadas a una distancia de 8 km, ambas personas observan
un helicéptero, la persona A mira hacia él a un angulo de 50°, la persona B lo hace a 30° en un
determinado momento, determinar la altura del helicoptero.

. Desde un avion que vuela a una altura de 4 000 m se observa una ciudad, si el angulo con
respecto al horizonte es de 30°. Determinar a qué distancia se encuentra el avion de dicha ciudad.

. Resuelve el triangulo oblicuangulo con C=78° 35", b=50 cm, a=60 cm; obteniendo los dos angulos
y el lado faltante.

. Demostrar la identidad: (cos A) (sec A-cosA) = sen? A

22



Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad | Elementos de trigonometria
apoya

Aprendizaje(s) que apoya e Comprende el proceso de deduccidn de

cosenos, pararesolver problemas sobre
triangulos oblicuangulos.

Tipo de material:
i) Lectura Estrategia didactica

j) Instrumento de Videos educativos

evaluacién
k) Estrategia didactica
[) Secuencia didactica
m) Video educativo
n) Formulario
o) Problemario
p) Otro

Breve resumen o sinopsis En el siguiente archivo PDF se te presentan

del material en donde se algunos triAngulos oblicudngulos, deberas

justifique el por qué se determinarlainformacion faltante en cada uno de

elige. ellos, lados y angulos , aplicando la Ley de
Cosenos.

Este trabajo debera realizarse en tu cuaderno y

posteriormente debes tomar fotografias, para

entregar un documento PDF (la elaboracién del

PDF puede ser con aplicacion o bien pegando las

fotografias en un documento Word y guardarlo

como PDF) con el nombre “solucion_act_4”.

Te anexo algunos videos con los que te puedes

apoyar en este tema

23



Actividad 4. Ley de Cosenos

Recapitulando la ley de cosenos, debemos recordar que esta se usa para triangulos oblicuangulos
donde se tienen como datos dos lados y el angulo formado entre ellos (L-A-L), o cuando se tienen

como antecedentes los tres lados del triangulo (L-L-L).

Las férmulas principales de la ley de cosenos son las siguientes:

a? = b? + ¢? — 2bc * cos (A)
b? = a? + ¢? — 2ac * cos (B)

c? =a%+ b? — 2ab * cos (C)

De modo que en forma general se tiene que la ley de cosenos es el cuadrado de la longitud de
cualquier lado de un triangulo es igual a la suma de los cuadrados de las longitudes de los otros dos
lados, menos el doble producto de las longitudes de los otros dos lados y el coseno del angulo entre

ellos.

Para el caso (L-L-L) y utilizando las tres formulas anteriores, se obtiene que:

A =cos™ ! —a2 —bt o
N —2bc

b? —a? — c?
B =cos | ——m—
—-2ac

2 — g2 — p2
C =cos~! (T)

24



Problemas.

Con base a esto y a lo visto en clase y/o tutoriales, obtenga el resultado de los datos faltantes de los

siguientes tridngulos.

Problema Datos
20
c =30
A =60
B
a=10
¢ a b=15
c=12
A P C
B
a a=1.10
b =2.10
C =115.10
A p C
B
_ a=2
¢ a b=3
c=4
A 5 C
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Problemas de aplicacion.

1. Dos puntos Py Q al nivel del terreno estan en lados opuestos de un edificio. Para hallar la
distancia entre los puntos, un topografo selecciona un punto R que esta a 300 piesde Py a
438 de Q y luego determina que el &ngulo PRQ mide 37° (vea la figura). Calcule la distancia

entre Py Q.

2. Un terreno cortado por tres calles que forma un triangulo oblicudngulo. Los lados del
terreno miden 312 m, 472 my 511 m. Encuentra los angulos que se forman entre las calles

Ligas de los videos

https://www.youtube.com/watch?v=x4sCCs5g8aA

https://www.youtube.com/watch?v=cCeJffSwHvc
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a. Lectura

b. Instrumento de
evaluacion
Estrategia didactica
Secuencia didactica
Video educativo
Formulario
Problemario
Otro

S

Breve resumen o sinopsis del
material en donde se
justifique el por qué se elige.

Matematicas Il

Unidad | Elementos de trigonometria

e Comprende el concepto de razén
trigonométrica, comprende el uso de las
leyes de senos y cosenos para resolver
triangulos oblicuangulos.

Instrumento de evaluacion.

Cuestionario realizado en Classroom para evaluar
el uso de las razones trigonomeétricas para
resolver triangulos rectangulos, y el uso de ley de
Senos y cosenos para resolver triangulos
oblicuangulos.
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PRIMER PARCIAL DE MATEMATICAS lII

Contesta el siguiente cuestionario.

*Obligatorio

1. Nombre *

2. Grupo *

3. En el siguiente tridngulo de acuerdo con la posicidn que tiene el angulo 6 puntos Sefalado,
define cada uno de los lados, relacionando las columnas *

6

10

Marca solo un ovalo por fila.

8 10 6

Cateto opuesto
Cateto adyacente

Hipotenusa

4. Del siguiente tridngulo rectangulo determina el lado faltante. 2 puntos
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10

Marca solo un dévalo.

5. Determina el lado faltante y las 6 razones trigonométricas para el angulo
siguiente tridngulo rectangulo. *

Marca solo un dvalo por fila.

10/8 6/10 8/6 6/8

seng= () () o O
se= (O (O (O O O D
mne= (O (O (O O O O
cote= (O (O O O O D
seco= (O (O (O O O D
esco= (O (O (O O O D

6. Determina el lado y dngulos faltantes del siguiente tridngulo rectangulo y
respuestas correctamente. *

A

12 puntos e del

20 puntos S€lecciona las
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Marca solo un évalo por fila.

11 V71 62.962 27.03¢

x = o O O O
w= O O O (D
w= O O O O

7. Determina los valores de lados y angulos faltantes del siguiente tridngulo, 30 puntos Utilizando segun

sea el caso ley de cosenos o ley de senos; selecciona las respuestas correctas. *

Marca solo un ovc

12 650 116230 74.93° 40.07° 8  11.2630
a= o O o o o O O
b= o O o o o O O
c= o O o o o O O
w= O O O O O O O
w= O O O O O O O
we= O O O O O O O

8. Determina los valores de lados y dngulos faltantes del siguiente tridngulo, 30 puntos Utilizando segun
sea el caso ley de cosenos o ley de senos; selecciona las respuestas correctas. *

C

37° A
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Marca solo un évalo por fila.

37¢° 45.07° 20 27.97 17 97.92¢° 27.79

4B=

£C=

9. Resuelve el siguiente problema de aplicacion. Un constructor desea 10 puntos CONStruir una rampa
inclinada de 5.46 metros de largo que se levante a una altura de 1.43 metros del suelo. Calcular el
angulo que debera tener la rampa con el suelo. Realiza tus calculos con dos decimales. ESCRIBE TU
RESPUESTA CON DOS DECIMALES Y SIN UNIDADES.

10. Resuelve el siguiente problema de aplicacion. Un faro mar adentro esta 10 puntos @ 3
km de la estacion de la guardia costera Cy a 3.5 km de un hospital H cercano a la costa. Si el dngulo
formado por el haz de luz emitido desde el faro hacia Cy H mide 147°. ¢Cuadl es la distancia, en linea
recta, entre la estacién de la guardia costera y el hospital? Realiza tus calculos con tres decimales.
Marca solo un dvalo.

6.233 km

6.332 km

0.623 km

Se comparte la liga del formulario

https://docs.google.com/forms/d/e/1FAIpQLSdv1RpH2xmBgu9v19MxUC6mMk9-zveDiMZEKwzmtS-
a3R8swMA/viewform?authuser=0
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro

Breve resumen o sinopsis del
material en donde se
justifique el por qué se elige.

Matematicas Il

Unidad | Elementos de trigonometria

e Utilizara las razones e identidades
trigonométricas.

e Resolvera problemas en distintos
contextos que involucren tridngulos con la
finalidad de construir conocimientos que
seran empleados en la vida diaria

Estrategia de evaluacion formativa.
Material de apoyo: Archivo impreso o en linea en
PDF.

Resuelve los ejercicios que contiene este
Problemario de acuerdo con las instrucciones del
profesor(a).

Elabora el archivo con los procedimientos en
formato pdf.
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ELEMENTOS DE TRIGONOMETRIA

1) Escriba en forma simbdlica las seis razones trigonométricas de acuerdo a la
siguiente figura.

sena = sen B =
e Cos o = cos B =
c tan a = P Y tan /3 =
a cot ¢ = . cot B=
Z seca = sec B =
b csca= b csc f=
2) Para cada inciso obtenga las razones trigonométricas que faltan.
! 3 " 1 5
i) sena:-s- 2 if) cosﬂ:s : iii) tan0=-(:
iv) secx= m : V) cotp= ﬁ g Vi) ¢cscv= ﬂ
7 B 7 Y

3) Escriba las siguientes cuatro razones trigonométricas en términos de las razones
Seno y Coseno, segun el caso.

corx= csScx=

tan x = S€CXx =

4) Complete correctamente las tres identidades pitagéricas.
sen’f + =

tan’ @ + =sec’ #

st =1+

5) Utilice sélo identidades trigonométricas para obtener las razones que faltan en
cada inciso.

i) sen@=03451 - ii) cos@=0.125 3 iii) tan @=2250

| Respuesta al inciso i)

Como sen ¢ =0.3451, entonces (sen ¢y =0.1191

Luego usamos la identidad (sen 8)° + (cos ) =1

(cos @Y =1-(sen )" . (cosd) =1-0.1191=0.8809 luego cos #=0.9386

Por lo tanto,

tang =800 03451 . 577 . ootg=2080 _09386 108
cosf 0.9386 send 0.3451

8060=;=—1-=1.0654 . CSCB=—1-=;=2.8977
cosf 0.9386 senf 03451
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6) Sin el uso de calculadora o tablas construya las seis razones trigonométricas para
los angulos de 30°, 60° y 45°. (apbyese en las siguientes figuras)

/

e/

\ @ e
\ )

e e

7) En un tridngulo equildtero su altura mide 12 cm., ;Cuénto mide su perimetro?,
¢ Cuanto mide su area?

8) Si los lados congruentes de un tridngulo isésceles miden 15 cm. y los angulos
congruentes miden 30°, ; Cuanto mide su area?
—

~|
Respuesta al ejercicio 8)

Usamoslas funciones seno y coseno.

sen30"=% = h=15%en30°=75

c0330°=-115 = x=15c0830° =12.99

Labase mide aprox. 25.98 ¢cm. y la altura 7.5¢cm
Porlo que, el areadel tridngulo es

A~ 22N g7 43 cm =

9) Una diagonal de un cuadrado mide 20 cm., ;Cuénto mide su perimetro?, ; cuanto
mide su area?

10) Un poste de 16 m de altura esta sujetado con tres cables y forman &ngulos de
60° con respecto al suelo. (Ver figura)

Encuentre la longitud total de los cables.

|

|
|
|
|
{
|

\
11) El angulo de elevacién del sol, en un determinado momento, es de 42° y un
poste proyecta una sombra de 12 m sobre el suelo. Calcula la altura del poste.
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12) Un avién inicia su aterrizaje con un angulo de depresién de 8° a una velocidad
constante de 110 m / seg. Si se tarda en tocar la pista 45 seg. desde que inicio su
descenso. ¢ Qué altura tenia?

®
Respuesta al inciso 12)
La distancia que recorre el avion durante ese tiempo es de 4950 m, yaque d =v 1.

N
——_8° m]

sin&° = ——L = h=4950sinR° = 688.91
4950

Por lo tanto, su altura es de 688.91 m aprox.

13) Un avién despega con un angulo de elevacion de 9° a una velocidad constante
de 120 m/seg., ;Qué altura tendra después de 8 segundos?

14) Un cable esta sujetado en sus extremos por dos torres (ver figura), el angulo de
elevacion es de 25°. Si una torre mide 10 m y la otra mide 30 m, ;Cuéanto mide el
cable?

cable//-’ 30

10

15) El angulo de depresion desde un faro hacia una embarcacion que se aproxima

al muelle es de 18°. Si la altura del faro es de 35 m, ;A que distancia se encuentra la
embarcacion del faro?

cc:é%s_::’.; ................ —————— T b s st
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16) El angulo de elevacion de un globo cambia de 35° a 43°, como se muestra en la
figura. ; Qué distancia avanza el globo en dicho cambio?.

A M

P

60m
17) Un parque de diversiones cuenta con un tobogéan gigante como se muestra en la
figura. Calcule la longitud total del recorrido en el tobogan.

35°

25°

15*

45m 23m 55m
18) La escalera de un carro de bomberos tiene una longitud maxima de 20 m y su
angulo maximo de elevacion es de 70° si la parte inferior de dicha escalera esta
sobre el carro a una altura de 2 m, ;Cual sera la altura maxima que alcanza la
escalera desde el suelo?.

19) Una escalera de 10 m de longitud esta recargada sobre un edificio y alcanza
una altura de 8 m, hallar la medida del angulo que se forma entre la escalera y el
piso.

20) Dos cables sujetan un globo, el cual alcanza una altura de 75 m, si uno de los
cables forma un &ngulo de 70° y el otro cable forma un &ngulo de 65° con respecto al
suelo, ; Cuanto mide cada cable?
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21) Un arbol proyecta una sombra a cierta hora del dia de 15 m formando un angulo
de 50°. ; Cual es la altura del arbol

LS
VYRS
ol -~
f o Vo
el S -~
n ~\
3, -~
-~
=

o
b o ) So
& o ST % S S~

1
b
PF AN < S -~
7 ~
|

- - '.; i “{
5 "’&j\_"j =

22) Usando la calculadora complete la siguiente tabla y dibuje las graficas en el
mismo plano para estos valores. (Modificar la escala de la variable x )

.\’( grad()s ) sen x Cos X
0
10
20
30
40
50
60
70
80
90
100 0 90° 180°
110
120
130
140
150
160
170
180
De acuerdo a la tabla (grafica) decide cuales igualdades son verdaderas (v) 6 cuales
son falsas (f).

S
505"~

v

a) sen(180°-x)=senx ____ ()
b) cos( 180° —x )=—cos » ()
¢) sen(180°—x )=—senx ____ ()
d) cos(180°-x)=cosx ()
23) Utilice la ley de los senos para obtener las medidas que faltan en triangulo.
5
4 20°
A B
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que

apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a.
b.

S@ ™o a0

Lectura

Instrumento de
evaluacion
Estrategia didactica
Secuencia didactica
Video educativo (X)
Formulario
Problemario (X)
Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se

elige.

Matematicas Il

Unidad | Elementos de trigonometria

e Comprende el proceso de deduccién de las
leyes de senos y de
cosenos, pararesolver problemas sobre
triangulos oblicuangulos

Problemario

Resuelve los siguientes problemas. Recuerda
anexar un archivo con los procedimientos de
solucion.

Este material se eligié para que los alumnos
practiquen la resolucién de problemas y esto les
permita aprender el tema.

38



Matematicas IlI
Problemario de la Unidad I. Elementos de

Trigonometria

Un terreno tiene forma de un triangulo, las medidas de sus lados son 10m, 13m, y 16m ¢Cudl es el
area del terreno?

Para hallar la distancia a través de un lago, una persona ha tomado las mediciones mostradas en la
figura. Determine la distancia AB.

Una escalera de 40 pies esta apoyada en un edificio. Si la base de la escalera esta separada 6 pies de
la base del edificio. ¢ Cudl es el angulo que forma la escalera y con el piso?

Dado un triangulo ABC donde b=61u, <A=29 grados y <B=45 grados ¢ Cuanto mide el lado "a" del
triangulo?

Desde la parte superior de un faro de 60m, el angulo de depresion respecto a un barco en el océano
es de 23 grados. ¢ Qué tan lejos esta el barco desde la base de faro?

Dado un tridangulo ABC donde a=40u, b=19u, y c=32u ¢{Cuanto mide el dngulo B del tridngulo?
Desde la parte superior de un faro de 60m, el angulo de depresion respecto a un barco en el océano
es de 23 grados. ¢ Qué tan lejos esta el barco desde la base de faro?

Dado un triangulo ABC donde a=40u, b=19u, y c=32u {Cuanto mide el angulo B del tridngulo?
Determine el area de la regién sombreada en la figura.
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8. Los angulos de elevacién de elevacién de un globo desde dos puntos Ay B en terreno nivelado son
20° y 50° respectivamente. Como se muestra en la figura, los puntos Ay B estdn 10 km de distanciay
el globo esta entre los puntos, en el mismo plano vertical. Calcule la altura del globo sobre el suelo.

50 grados
20 grados

9. Desde un punto sobre el suelo a 150 metros de la base de un edificio, un observador encuentra que
el angulo de elevacién hasta la parte superior del edificio es 22° y que el angulo de elevacién a la
parte superior de una asta de bandera sobre el edificio es 25°. Determine la longitud de la asta de
bandera.

10. Una escalera de 20 pies se apoya contra un edificio de modo que el dngulo entre el sueloy la
escalera es de 72 grados ¢ A qué altura llega la escalera sobre el edificio?
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de

evaluacion

c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se
elige.

Matematicas Il

Unidad | Elementos de trigonometria

e Comprende el proceso de deduccién de las
leyes de senos y de
cosenos, para resolver problemas sobre
triangulos oblicuangulos

Estrategia didactica

El desarrollo de esta estrategia didactica pretende
que el alumno comprenda la ley de senos
mediante sus variantes o casos ambiguos, dénde
se presenta el caso LAL (se da por conocido dos
lados y el Angulo comprendido entre ellos) en el
cual el angulo es agudo, mostrando sus 4
posibilidades distintas de resolucion:

1.- Un sélo triangulo y rectangulo.
2.- Un sdlo tridngulo y no rectangulo.
3.- Dos triangulos distintos.

4.- No existe algun triangulo.

Instrucciones: Lee el archivo denominado "Casos
Ambiguos de la Ley de Senos", y con ello resuelve
los ejercicios propuestos, no olvides mandar la
evidencia de la actividad.
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Casos ambiguos de la Ley de Senos
Sia,Byvysonlos dngulos internos de un triangulo cualquiera,y a, b, c son, respectivamente

las medidas de los lados opuestos a dichos angulos, entonces:

a b
sen(a) sen(B) sen(y)’

.ec.(1)

La ecuacién (1) también denominada “Ley de senos” se puede utilizar en las siguientes condiciones:

a) Cuando se conocen dos angulos y cualquiera de los lados de un tridngulo.
b) Cuando se conocen dos lados y un angulo opuesto a cualquiera de los lados conocidos.

Para detallar los casos ambiguos de la Ley de Senos es importante basarnos en la segunda
condicion antes dicha, ya que en casos muy particulares no siempre la solucion reflejara la existencia
de un solo triangulo. Por ejemplo, supéngase que contamos con los valores de los lados a, b y el
angulo a, donde a es un angulo agudo.

Para construir un tridngulo con estas medidas, establecemos que el &ngulo este en posicion normal
en un sistema de coordenadas ortogonales con vértice A en el origen. Ver fig.1.

y

b A

A c

Fig.1.- Para entender los casos ambiguos de la ley de senos observe como se ha colocado el
triangulo en un sistema de coordenadas.

Puesto que conocemos b, trazamos un segmento AC de longitud b unidades en el lado terminal de
a. Con esto se fija la posicién del vértice C. El lado BC de longitud a unidades, debe estar opuesto
al vértice A, y el vértice B debe estar en el eje x. Para trazar la posible posicion de B, primero
trazamos la perpendicular de C al eje x. Si este segmento tiene h unidades de longitud, entonces:
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Al trazar una perpendicular que pasa por el
y c punto C se ha formado un tridngulo
rectangulo con segmento BC igual a h
unidades, asi, mediante la identidad
trigonométrica seno se obtiene:
h=bseno (a) seno(a) = b
Por lo tanto:

h = bseno(a)

Se observa que la longitud minima para que exista un triangulo dados los datos de los lados a, by
el angulo a debe ser:

a = h = bsen(a)

En este caso el triangulo es rectangulo y si existe una solucién, es importante resaltar que la posicién
del vértice B sobre el eje x dependera de la relacién entre a y bsen(a), lo cual deriva a los siguientes
casos:

Caso Esquema Explicacion
1 Ningun tridngulo Si a < bsen(a) entonces es claro que el
a < bsena lado a no es lo suficientemente largo para
formar un triangulo.
b
]
o
2 Un tridngulo rectangulo Si a = bsen(a) entonces es claro que el
a=hsena lado g tiene el largo justo para formar un
triangulo rectangulo.
b
4
a
3 Dos triangulos Si b>a> bsen(a), entonces pueden
bsena<aya<b formarse dos triangulos distintos con los dos
lados.
4 Un tridngulo Si a = b entonces puede formarse un solo
triangulo.
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a=b

Analiza los siguientes ejemplos:

1. Calcule las partes restantes del triangulo con:

B =50° b=5 c=6

Primero calculamos:
csen(f) = 6 = sen(50) ~ 4.59
Obsérvese que:
c>b > csen(f})
6>5>4.59
Por lo tanto, podemos formar dos triangulos diferentes.
Solucién de los angulos por la ley de los senos:

sen(B) _ sen(y)

b c
csen 6sen(50°
sen(y) = b(ﬁ) = 5( ) ~ 0.9193

Con una calculadora puesta en modo grados, se obtiene el resultado:
Y ~ 66.82°

Llegados aqui es esencial recordar que la funcién seno también es positiva para angulos en el
segundo cuadrante. En otras palabras, hay otro angulo que satisface 0° <y <180° y para el cual sen
y =~ 0.9193. Si se usa 66.82° como angulo de referencia, se ve que el angulo del segundo cuadrante
es:

180° - 66.82° = 113.18°.

Por consiguiente, las dos posibilidades de y son:
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y1~66.82° y y2~113.18°

Asi, como se ve en la figura 1, hay dos triangulos posibles, ABC1 y ABC,, que satisfacen las tres
condiciones de los datos.

A .-'"dr
-"'ﬁ"-. -"{?I.
LA 2
Ao, 6 .-"'ﬂ__.
¢ - -".-- ]
.-_.-"". \ _.-'f . )
Vi 4
.-"". . .-'I ¥
A A\S50 ‘/_ f‘\'lﬁ[:l —~/
B \" - A C B £ .’".-{-_
Fig. 1a . Fig.1b = '

A fin de terminar la solucién del triAngulo ABC; (figura 1a), primero se determina as:
a, = 1800—Y1 —ﬁ
a; = 180° — 66.82° — 50° = 63.18°

Para calcular el lado opuesto a este angulo se usa:

sen(ay) B sen(pB)
aq N b
bsen(a;) 5sen(63.18°)
a, = = ~ 5.83
sen(f) sen(50°)

Entonces el primer triangulo encontrado es:

G5 5o
\ﬁl'k" “.Hﬂl//
i &

Para completar la solucion del triangulo ABC: (figura 1b), se determina a:
a,; = 1800—)/2—ﬁ
a, =180°—-113.18° - 50° = 16.82°
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Entonces:

sen(a,) B sen(pB)

a; b
bsen(a;) 5sen(16.82°)
az = = =~ 189
sen(B) sen(50°)
Por tanto, el segundo triangulo encontrado es:
A
A
A _
AT 16.82¢
P
i ;_.-' .
ra
,-'; 3

p /N rF— 113.18°
a:=1.89

1. Seaa=2.3,b=4.5ya=42° encontrar los demas lados del triangulo:

Planteando el dibujo correspondiente tenemos:

y Para saber si la distancia “a” es lo
suficientemente grande para poder

formar un triangulo calculamos:
h = bsen(a)
h = 4.5sen(42°) =~ 3.01

b4 5 indicado antes mencionado.

4

Como h>a no existe ningun triangulo
ya que la distancia minima para poder
formarlo es cuando el valor de a=3.01,
el valor dado es igual a 2.3, menor al
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2.

Planteando el dibujo correspondiente tenemos:

¥

a=2.3

420

Sea=2.0,b =4.0ya = 30° encontrar los demas lados del triangulo:

[Pl

Para saber si la distancia “a” es lo
suficientemente grande para poder formar
un triangulo calculamos:
h = bsen(a)
h = 4sen(30°) = 2

Como h=a existe un solo triangulo y es
rectangulo ya que la distancia minima para
pgder formarlo es cuando el valor de a=2.

b=4.0
a=2

a0e

Sea=2.0,b=4.0ya=30° encontrar los demés lados del triangulo:
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Planteando el dibujo correspondiente tenemos:

¥

n

Para saber si la distancia “a@” es lo
suficientemente grande para poder formar un
triangulo calculamos:
h = bsen(a)
h = 4sen(30°) = 2
Como h=a existe un solo tridngulo y es
b=4 0 rectangulo ya que la distancia minima para

poder formarlo es cuando el valor de a=2.
¥

30°

h=4.10
a=2

300

4. Sea: a=5.21,b=3.06ya =47.6°

Ya que a = b, hay una sola posicion potencial de B en el eje x. Por consiguiente, sélo hay un
triangulo posible:

47 6° B

A '-::-? B

Aplicando Ley de Senos:
a b

sen(a) - sen(fB)
5.21 3.06

sen(47.6°) - sen(f)

3.06sen(47.6°)
sen(B) = T =0.4337
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Existen dos angulos, cuya medida en grados esta entre 0 y 180, para los que su seno tiene un
valor de 0.4337. Sin embargo, como a > b, puede afirmarse que a > [3; por consiguiente, 47.6° >
B. Por tanto, existe un solo valor de .
B =25.7°
Ahora se determina y y ¢ para este triangulo.
y=180°—-a -
Yy =180°—47.6°—25.7°=106.7°

Segun la ley de senos:
c a

sen(y) - sen(a)
c 5.21

sen(106.7°) _ sen(47.6°)
_ 5.21sen(106.7°)

=6.76
sen(47.6°)
¥
b=3.06 Y=106.72 a=hf™M
47.6° B=25.72
h X
A c=F.76 B /

Actividad.

- Determine el numero de triangulos que satisfagan el conjunto de condiciones dado y resuelve cada
uno de ellos.

a) a=42° a=6.4, b=4.7

b) b=27, a=46, p=238°

c) b=17, c¢=34, B =30°

d) ¢=18.3, b=12.5, y=58.3°
€) ¢c=42.5, a=68, Y = 35.2¢

f) a=245 b=302, a=136.4°
g b=846, a=431, p=116.4

h) a=40.2, b=52.4, a=41.5°
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Il Elementos béasicos de geometria
apoya analitica

Aprendizaje(s) que apoya e Representa la ubicacién de un punto en el

plano utilizando un sistema de referencia
cartesiano y viceversa.

Tipo de material: Estrategia didactica
i) Lectura
J) Instrumento de
evaluacion
k) Estrategia didactica
I) Secuencia didactica
m) Video educativo (X)
n) Formulario
0) Problemario (X)
p) Otro

Se les solicita a los alumnos una investigacion
Breve resumen o sinopsis Previasobre el plano cartesiano y con base a
del material en donde se dichainvestigacion, realizan el archivo en pdf
justifique el por qué se mostrado, donde ven la importancia de tener un
elige. sistema de r(_aferenua para localizar puntos en un

plano cartesiano y algunas de sus aplicaciones.
Esta actividad es introductoria a la unidad.
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PLANO CARTESIANO

1. Hoy es el primer dia de clases de Ana, ella no conoce aun la escuela por lo que su hermana
mayor le realizo un esquema de los lugares a los que se tiene que dirigir en su primer dia de
clases.

Anota cada lugar como si fuera un par ordenado, guiate por el punto sefialado en el esquema

; P

cafeteria

n

Taller de
danza

Frual 1

Laboratorio

de Quimica

RNy

G 3 !
T

i S k*/\. P

14 % 16 7 Clase d

Matematicas

e

Libreria

Parejas ordenadas:
1. Laboratorio de Quimica

Clase de Matemaéticas

Taller de danza
Cafeteria
Libreria

vk W




2. Anota los pares ordenados en el
siguiente plano cartesiano.

a) A(-1,4)
b) F(3,4)
¢ G, 5)

d) L(-3,6)

3. De acuerdo con el siguiente mapa de Ciudad Universitaria da la indicacion de la ubicacion de
los lugares indicados por puntos en rojo.

&
| w
3 L ;
w
\w
o
| >
2 @
: R 4
\m
o
-
w
[=]
\:
1 o 1 4
| A
v | . \
. ,1\
| E | |
4
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d)

La ubicacién de un lugar nos permite obtener datos importantes, en el dibujo anterior se mostré la
ubicacion de algunos lugares de ciudad universitaria representados en un plano cartesiano, una de
las aplicaciones del plano cartesiano es el GPS posicionamiento global, esto permite obtener datos
importantes como la distancia, tiempo, velocidad entre otros datos. Calculemos distancias, tiempo
y velocidad segun sea el caso.

Ahora calcula la distancia que hay del jardin botanico a rectoria. La velocidad es de 6.11 m/s en un
tiempo de 12 min. (Velocidad es m/s)

Calcula la velocidad en m/s del estadio a la facultad de ciencias. El tiempo es de 6 min con una
distancia de 3.3 km

Calcula el tiempo empleado del campus deportivo a Universum. La distancia es de 14100m con
una velocidad de 10.2175 m/s

Calcula la distancia que hay del metro universidad a Universum si el tiempo es de 10 miny la
distancia de 3.7 km
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Il Elementos béasicos de geometria
apoya analitica

Aprendizaje(s) que apoya e Representa la ubicacién de un punto en el

plano utilizando un sistema de referencia
cartesiano y viceversa.

Tipo de material: Ejercicio de apertura para la unidad.

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia
didactica

d) Secuencia
didactica

e) Video educativo
(X)

f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Actividad de apertura para el Sistema de Referencia
Breve resumen o sinopsis Cartesiano, donde los alumnos deben realizar una
del material en donde se  investigacion, contestando las preguntas: ¢Qué son las
justifique el por qué se coordenadas rectangulares?, ¢En donde se representan?,
elige. é¢Como se representan?, ¢ Cudles son sus caracteristicas?,
y después se les proporciona un archivo donde deberan
ubicar puntos en el plano cartesiano y viceversa.
Instrucciones:
Deberan realizar una investigacion en su cuaderno acerca
de lo que son las coordenadas rectangulares, en donde se
representan, como se representan, cuales son sus
caracteristicas. Posteriormente deberan realizar en su

cuaderno las actividades indicadas en el siguiente archivo.

DEBERAS ENVIAR LA FOTO DEL EJERCICIO REALIZADO,
recuerda que esta debe estar clara, enfocada y derecha.
Al terminar recuerda marcar como tarea completada.
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UNIDAD 2
ELEMENTOS BASICOS DE GEOMETRIA ANALITICA
COORDENADAS RECTANGULARES
1.- Grafica las siguientes coordenadas rectangulares en el plano cartesiano.

a.- (0,8) (0,12) (3,15) (5,15) (5,14) (3,12) (2,12) (2,9) (4,11) (6,11) (8,9) (8,13) (10,11) (14,112)
(16,13) (16,7) (15,6) (13,5) (11,5) (9,6) (8,7) (8,4) (9,4) (9,2) (6,2) (6,6) (4,6) (3,5) (3,4) (5,4) (5,2)
(1,2) (0,8) unir los puntos con segmentos de rectas.

b.- (9,10) (11,10) (11,8) (9,8) unir los puntos con segmentos de rectas.
c.- (13,10) (15,10) (15,8) (13,8) unir los puntos con segmentos de rectas.
d.- (11,7) (12,8) (13,7) unir los puntos con segmentos de rectas.

— T T T T T T T T T T T T T T
P10 P12 i3 14 085 168 7 08 18 10 1112 013 114 (15 118 (17 (18 119 (20 ¢

" ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' '
S - . A AR R - Freen- e . . . S - Y LS P L.
' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' ' '
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2.- Escribe las coordenadas de los puntos A, B, C, D, E, F, G, H, I, J; y une los puntos
consecutivamente con segmentos de rectas en color azul.

En el mismo plano, localiza los siguientes puntos y unelos con segmentos de rectas en color azul. K
(21 _6) L (21 _4) M (01 -4) N (010) O (2’ O) P (2’ 2) Q (-2! 2) R (_21 _6)

En el mismo plano, localiza los siguientes puntos y Unelos con segmentos de rectas en color azul. S
(4,0) T (4,-8) U (6, -8) W (6, -5) X (8,-5) Y (8, -8) Z (10, -8) AA (10,0) BB (8, 0) CC (8, -3) DD
(6, -3) HH (6, 0).

En el mismo plano localiza los siguientes puntos y Unelos con segmentos de rectas en color rojo. a
0,4)b(4,6)c(7,4)d (4,0)e(0,-3)f(-4,0) g (-7,4) h (-4,6).

a1

5

C D 1

@ ™ Pus

F. .E 2:
:B-:HSI::::::::::::::::
-10 -5 1 ] 10

o o 1

H ol

@ L] -

A J ol

—10—
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que

apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a)
b)

c)

d)

Lectura
Instrumento de
evaluacion
Estrategia
didactica
Secuencia
didactica

Video educativo
(X)

Formulario
Problemario (X)
Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se

justifique
elige.

el por qué se

Matematicas Il

Unidad Il Elementos béasicos de geometria
analitica

e Seracapaz de manejar algebraicamente
algunos conceptos béasicos de la geometria
euclidiana y algunos lugares geométricos
con la finalidad de introducir el método
analitico.

Problemario

Realiza los ejercicios plasmados en el archivo,
debes tener cuidado con cada procedimiento a
realizar, no olvides tener orden y limpieza en tu
trabajo ya que deberdas enviar la evidencia de este.
Mucho éxito!!
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UNIVERSIDAD NACIONAL AUTONOMA DE MEXICO
CCH PLANTEL NAUCALPAN
PROBLEMARIO UNIDAD 2.- ELEMENTOS BASICOS DE GEOMETRIA ANALITICA

1.- Identifica los siguientes puntos en el sistema de coordenadas, indica en que cuadrante se encuentran:
A('5;3)r B('].O,'S)J C('517)r D(7;-5)1 E(51'3)! F{4f-6)I G(—11-7)r H(O,'S), |(6I2)I J(11'4)

2.- Coloca las coordenadas correspondientes a cada punto:

_$A
G

° 1 A
: B
B K C
L L 5
E
9 | D -
®r ® 5
2 H
®c '
]
¢ K

]
L
M

M
& | —
*H
|

3.- En base al ejercicio 2, calcula la distancia entre dos puntos, indica el valor de la pendiente y el angulo de
inclinacion:

a) iM e) BC
b) BD f)GM
o)KF g) EM
d)HG h) HE

4.- iCudl es el area de un cuadrado cuyos vértices son (0,1), (3,5), (7,2), (4,-2)

5.- Las coordenadas de los vértices de un triangulo son (2,1), (4,1) y (3,2), la magnitud de su perimetro es:
6. éCuanto miden las diagonales del paralelogramo cuyos vértices son A (1,2), B (6,4), C(7,8) YD (2,6)?
7.- Si el punto (x,3) se encuentra a la misma distancia de (3,-2) y (7,4), entonces el valor de x es:

8.- Los vértices de un tridngulo son A (-1,1), B (-5,-3) y C (-3,3), por la medida de sus lados el tridngulo es:

9.- Un diametro de una circunferencia de centro C (-4,1), tiene como extremo al punto P (2,6), Las
coordenadas del otro extremo son:

10.- Los vértices de un tridngulo son A (2,2), B (9,5) y C(3,9), ¢ Cuanto mide la mediana del tridngulo que va
desde el vértice A al lado BC?

11.- Las coordenadas del punto P que divide al segmento con extremos R (-4,4) y S (2,6), en la razon r=-3
son:
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12.-Si A (-4,2) y B (4,6) son los puntos extremos del segmento AB, la razén r en que el punto P (2,5)
divide al segmento es:

13.-Si A (1,1) y B (8,8) son los puntos extremos del segmento AB, la razén r en que el punto P (6,6)
divide al segmento es:

14.- La ecuacion del lugar geométrico de todos los puntos que estan a 3 unidades a la izquierda del

o, ,n

eje “y” es:

15.- La ecuacion del lugar geométrico de todos los puntos que estdn a 2 unidades abajo del eje “x”
son:

16.- Mostrar analiticamente que los puntos P (0,5), Q (4,0) y R (8,-5) son colineales:

17.- La ecuacion de todos los puntos que equidistan de los puntos A (2,3) y B (6,7) es:

18.- La ecuacion de todos los puntos del plano que equidistan de los puntos C (-3,1) y D (5,-1) es:
19.- La ecuacion de todos los puntos del plano que equidistan de los puntos C (-4,-1) y D (2,1) es:
20.- La ecuacién de todos los puntos del plano cuya distancia al punto C (2,-4) es de 5 unidades es:
21.- La ecuacién de todos los puntos del plano cuya distancia al punto C (-3,-2) es de 7 unidades es:
22.- La ecuacién de todos los puntos que equidistan de un punto B (5,4) y del eje X es:

23.- La ecuacién de todos los puntos que equidistan de un punto B (-2,5) y del eje Y es:

24.- Encontrar las coordenadas del punto “P” que divide el segmento ST en la razén dada, S (3,-5) T
(8,2), r=1/5.

25.- Encontrar las coordenadas del punto “P” que divide el segmento ST en la razén dada, S (10,2) T
(-8,-10), r=1/3.

59



Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que

apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a)
b)

c)
d)
e)
f)

9)
h)

Lectura
Instrumento de
evaluacion
Estrategia
didactica
Secuencia
didactica

Video educativo
(X)

Formulario
Problemario (X)
Otro

Breve resumen o sinopsis del

material

en donde se

justifique el por qué se elige.

Matematicas lll

Unidad Il Elementos béasicos de geometria
analitica

e Representa la ubicacién de un punto en el
plano utilizando un sistema de referencia
cartesiano

e Deduce la formula para determinar la
longitud de un segmento, dados sus puntos
extremos y la aplica en diferentes
situaciones

e Localizalos puntos de division de un
segmento.

e Obtiene la expresidn algebraica y la grafica
de un lugar geométrico

Serie de ejercicios

Se eligi6é este material para que el alumno
desarrolle cada uno de los ejercicios en tu
cuaderno con el procedimiento necesario, no
omitira procedimientos para su resolucién, puesto
gue es importante que el procedimiento se haga
en orden para que analice cada paso y pueda
verificarse los posibles errores, es importante la
limpieza. La imagen enviada en formato PDF
deberé ser claray que este bien enfocada.
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Resuelve en tu cuaderno, se presenta un plano cartesiano puedes hacerlo también en

hojas milimétricas si cuentas con ellas.

Grafique cada punto, después conecte los puntos en orden alfabético e identifique la figura.

A (2,0), B (2,3), C (1,3), D (-0.5,-1), E (-2,3), F (-3,3), G (-3,-3), H (-2.-3), | (-2,0), J

(_0'51_3)1

K (1,0), L (1,-3), M (2,-3) y N (2,0).

____________________________________

-----------------------------------

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

-------------------------------------

y

_____________________________________

-------------------------------------

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

--------------------------------------

—————————————————————————————————————

77777777777777777777777777777777777777

Grafique cada punto, después conecte los puntos en orden alfabético e identifique la figura.

—————————————————————————————————————

7777777777777777777777777777777777777

A (9,0.5), B (5,1), C (2,1), D (-1,5), E (-2,5), F (-1,1), G (-4,1), H (-5,3), 1 (-6,3), J (-5.5,1), K

(-5.5,0)

L (-6,-2), M (-5,-2), N (-4,0), 0 (-1,0),P (-2,-4),Q(-1,-4),R (2,0), S(5,0) y S (9,0.5).
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1)

2)

3)

4)

5)

6)

7)

8)

9)

Resuelve en cuaderno los siguientes ejercicios

Demostrar que los puntos A (3,8), B (-11,3), C (-8,-2) son los vértices de un triangulo
isésceles.

Demostrar que los tres puntos siguientes son colineales. A (-3,-2), B (5,2), C (9,4) (un
conjunto de puntos situados sobre una misma linea se dice que es colineal)

Determina todos los puntos cuya coordenada x es igual a 4 y la distancia al punto (4,-3)
es 2 unidades.

Las coordenadas de los puntos medios de los lados de un triangulo son los puntos de
(2,5); (4,2) y (1,1). Encontrar las coordenadas de los tres vértices

Las coordenadas de los puntos medios de los lados de un tridngulo son los puntos de (-
2,1); (5,2) y (2,-3). Encontrar las coordenadas de los tres vértices

Las coordenadas de los puntos medios de los lados de un triangulo son los puntos de
(2,5); (4,2) y (\/i 45°), Encontrar las coordenadas de los tres vértices

Encontrar la medida del &ngulo agudo que forman las rectas L1 y L, donde L; pasa por
los puntos A (8,6) Y B (-2,1) y L2 pasa por los puntos C (4,6) y D (2,-2)

Hallar las coordenadas de un punto P (X, y) que divida al segmento determinado por P
2

(1,7) y P2 (6,-3) en la relaciéon r = 3

Hallar las coordenadas de un punto P (X, y) que divida al segmento determinado por P
1

(5,3) y P2 (-3,-3) en la relaciéon r = 3

10) Hallar las coordenadas de un punto P (X, y) que divida al segmento determinado por P
2

(-2,3)y P2 (3,-2) en larelacién r = 5
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Il Elementos basicos de geometria
apoya analitica

Aprendizaje(s) que apoya e Deducira laférmula para determinar la

longitud de un segmento, dados sus puntos
extremos y la aplicara en diferentes

situaciones.
Tipo de material: Serie de ejercicios
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Realiza los ejercicios que se te proporcionan en el
Breve resumen o sinopsis siguiente archivo de Word, en tu cuaderno, una
del material en donde se Ve€zque hayas terminado marca como tarea
justifique el por qué se completada la actividad.
elige.
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PUNTO MEDIO DE UN SEGMENTO

Para calcular las coordenadas del punto medio de un segmento se utiliza la formula:

1.- Gréfica y determina la coordenada del punto medio de los siguientes segmentos de rectas
Cuyos extremos son:

a)U(4,6) W (12 2)
b) F(-1,-4) G (5, 8)
0)A(-4,1) B(3,-2)
d)P(-52) Q3 -3)
PUNTO INTERMEDIO DE UN SEGMENTO.

Para encontrar las coordenadas de un punto intermedio en un segmento, se utiliza la formula:

1.- Grafica y determinar las coordenadas del punto intermedio P1 que se encuentra en el
segmento AB si A (1,7) y B (6, -3). 3
2.- Gréfica y determinar las coordenadas del punto intermedio Rz que se encuentra en el
segmento PS si P (1,3)y S (6, 5). 3

3.- El extremo de un diametro de una circunferencia de centro C (-4, 1) es P (2,6). Determina las
coordenadas del punto Q del otro extremo.

4.- El centro de un cuadrado es el punto (2,-1) y dos de sus vértices de un mismo lado son A (2,
2) y B (-1, -1). Determina las coordenadas de los otros dos vertices.

Liga del video de apoyo

https://www.youtube.com/watch?v=KIlooR 2 cRw
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https://www.youtube.com/watch?v=KlooR_2_cRw

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Il Elementos basicos de geometria
apoya analitica

Aprendizaje(s) que apoya e Elalumno sera capaz de manejar

algebraicamente algunos conceptos
basicos de la geometria euclidiana

Tipo de material: Secuencia didactica.

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Es importante que, a pesar de no trabajar en forma
Breve resumen o sinopsis Presencial, los alumnos puedan trabajar en
del material en donde se €dquipo. Se formaran equipos de cinco alumnos,
justifique el por qué se revisar_an y realizaran las actividades indicadas en
elige. el archivo.
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Razon en que un segmento es dividido por uno de sus puntos.

La razon (r) es un cociente que compara que tan grande es una parte del segmento, con
respecto a la parte restante, por ejemplo, si se divide al segmento A3en tres partes
iguales, AC,CDy DB

como se muestra en la figura:

A ( 0 B

. - - -

Al comparar el segmento AC con él se obtiene:
AC
CB

0S| -

Lo que significa que el segmento AC es la mitad del tamafio del segmentoC'B.

En cambio, al comparar AD con DB se obtiene:

r =

)B

B e | B~

Lo que significa que el segmento AD es el doble

del tamafio del segmento DB

Serie de ejercicios 7

Obtén las razones posibles de los puntos que dividen al segmento en cuatro partes
iguales. Elabora la gréfica

Obtén las razones posibles de los puntos que dividen al segmento en seis partes iguales.
Elabora la grafica
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Para obtener las coordenadas del punto que divide al segmento en una razén dada, se
utilizara el siguiente ejemplo.

Ejemplo 1
Determina las coordenadas del punto R

que divide al segmento PQ si éste esta dividido en tres partes iguales como se muestra en
la gréfica, y los extremos tienen las siguientes coordenadas: P (1,3) y Q (6,5).

Solucién

El punto R divide al segmento en la razon: %

Pero las proyecciones de los segmentos sobre ambos ejes también conservan la misma
proporcion, es decir:

Brsssssnsssssdesssssssssssdesssssdss .
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La razon entre las proyecciones sobre el eje de las abscisas es:

NI—'E
<
-

Al sustituir la proyeccion sobre el eje de las abscisas se obtiene:

(RQ),
Cz-1

r=
6~z

! ) 1
Se sustituye la razén r = 3

5
|

|

(=]
I
~
1| -

Al despejar a la variable x para obtener su valor

(r=1) 1
6-r 2
Ar=1)=06-=zx
2z -2=6-x
3r=8

8
=8
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Al despejar a la variable y:

Ay-3)=5-y
2y — 6 = 5—
3y =11

11

g

Por lo tanto, las coordenadas del punto R son (g. %).

Determina las coordenadas del punto S del ejemplo de la sesion anterior.

Al generalizar para obtener las coordenadas de cualquier punto R(x.y) que divide

al segmento ( PQ)
P(x 1Y ).

O(x,,y,) en una razon dada (r) se obtiene:

b ]
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Si se despeja a la variable x se obtiene:

oy =-z)=z-1
Py —TE=12—1;
—I=TI=—I; -3
2(=1=r)= -z —rx

=4 - Ty
o =l=r
 =(xy + rzy)
T —(1+47)
(x4 rEy)
- (1+7)

al segmento ( PQ)
P(x,.y)).

O(x,.y,) en una razon dada (r) se obtiene:

]
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(PR,

(#Q),
=y =y=mn
ryr =Ty =y—th

=y=Ty=-=th—=Trin
=1=r)= —p1—rin
_ T
=l=r
=t )

—(1+7r)

(1 + rwa)
(L+7r)

¥

Las coordenadas de un punto que divide a un segmento en una razon dada son:

(n'l‘?’l*z y|+f1.l'1}
147 * 147

Nota: El punto que divide al segmento en dos partes iguales es el punto medio y
la razon es igual a uno.

Las coordenadas del punto medio del segmento son:

(-l’l tx2 Yy 4 yz)
2 2

Serie de ejercicios 8
Obtén las coordenadas:

1. Del punto R que divide al segmento ( PQ ) P(2,3), Q(6,1) en dos partes iguales
(punto medio).
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Autor del material

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
C) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro

Breve resumen o sinopsis del
material en donde se
justifique el por qué se elige.

Matematicas Il

Unidad Il. Elementos basicos de geometria analitica

Con relacién alos conocimientos, habilidades y
destrezas, el alumno en funcién de la resolucién de
problemas:

- Obtiene la expresién algebraicay la grafica de
un lugar geométrico.

Problemario

En el material se encuentran videos con algunos
ejemplos resueltos para la obtencion de la expresion
algebraica de lugares geométricos, asi como un
problemario para ser resuelto por los alumnos.
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LUGARES GEOMETRICOS

Propositos:

Que el alumno reconozca que se incrementan las posibilidades de andlisis y aplicacion de la
Geometria Euclidiana, al incorporar al estudio de los objetos y relaciones geométricas la
representacion y los procedimientos del algebra.

Lugares Geométricos

El conjunto de los puntos, y solamente de aquellos puntos cuyas coordenadas satisfagan a una
ecuacion, se llama grafica de la ecuacion o, bien, su lugar geométrico. Por otro lado, cualquier
punto cuyas coordenadas satisfacen la ecuacion, pertenece a la grafica de la ecuacion.

Lo importante es que, si las coordenadas de un punto satisfacen una ecuacién, ese punto
pertenece a la grafica de esa ecuacion y, reciprocamente, si un punto esté sobre la grafica de
una ecuacion, sus coordenadas satisfacen la ecuacion.

Ejemplos que se comparten en videos Ejemplo 1

Hallar la ecuacién del lugar geométrico de todos los puntos P (x, y) del plano que equidistan de
los puntos A (2,3) y B (4,1).

Liga para video

https://youtu.be/tLMyvOBkzu8

Ejemplo 2

Un punto se mueve de tal manera que su distancia al eje Y disminuida en 3 es siempre igual al
doble de su distancia al eje X. Hallar la ecuacién de su lugar geométrico.

Liga para video

https://youtu.be/cXhkXBIslZ0

Ejemplo 3

Hallar la ecuacion del lugar geométrico de un punto P (x, y) que se mueve de tal manera que el
cuadrado de su distancia al punto A (4,1) es siempre igual a su distancia al eje Y. Liga para
video

https://youtu.be/wFBG-7NwW70

Ejemplo 4
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https://youtu.be/tLMyvQBkzu8
https://youtu.be/cXhkXBIslZ0
https://youtu.be/wFBG-7NwW7o
https://youtu.be/wFBG-7NwW7o
https://youtu.be/wFBG-7NwW7o
https://youtu.be/wFBG-7NwW7o

Encontrar la ecuacion del lugar geométrico de los puntos P (x, y) del plano cuya suma de los

cuadrados de sus distancias a los puntos 4 (-3,1) y B (5,1) sea igual a 82.

Liga para video

https://youtu.be/PmnBAmWY6U

Ejercicios propuestos

1.

Un punto P (x, y) se mueve de tal manera que su distancia al origen es siempre igual a
2. Hallar la ecuacion de su lugar geométrico y graficar.

Un punto P (x, y) se mueve de tal manera que su distancia al eje X es siempre igual a su
distancia del punto A (0,4). Hallar la ecuacion de su lugar geométrico.

Hallar la ecuacion del lugar geométrico de un punto P (x, y) que se mueve de tal manera
gue siempre equidista de los puntos 4 (3, -5) y B (-6,2).

Obtener la ecuacion del lugar geométrico de los puntos P (x, y) del plano que equidisten
del punto A (2,1) y de larectax = - 4.

Hallar la ecuacion del lugar geométrico de los puntos P (x, y) del plano cuya distancia del
eje x siempre sea igual que al punto A (3,2).

Hallar el lugar genético de los puntos P (x, y) del plano cuya distancia al punto B (2,0) sea
el doble de la distancia a A (-1,0). Identifica la figura resultante
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https://youtu.be/PmnBAjmWY6U

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Ill

Unidad del Programa que Unidad Il Elementos béasicos de geometria
apoya analitica

Aprendizaje(s) que apoya e Complementar con ejercicios el tema de

Razén de un Segmento de Recta.

Tipo de material: Ejercicios

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia
didactica

d) Secuencia
didactica

e) Video educativo
(X)

f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

En el siguiente archivo PDF se te presentan
Breve resumen o sinopsis del algunos ejercicios de razones de un segmento, en
material en donde se laprimera parte se pide encontrarlas coordenadas
justifique el por qué se elige. de un punto "P" (dados dos puntos y una razpn),
en la segunda parte se debe encontrar la razén
(dados dos puntos de la recta y otro punto "P" que
divide al segmento).
Este trabajo deberé realizarse en tu cuaderno y
posteriormente debes tomar fotografias, para
entregar un documento PDF (la elaboracién del
PDF puede ser con aplicacion o bien pegando las
fotografias en un documento Word y guardarlo
como PDF) con el nombre
“Ejercicios_razon_segmento”.
Te anexo algunos videos con los que te puedes
apoyar en este tema.
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Ejercicios de Razon.

1. Encontrar las coordenadas de un punto que divida el segmento_ABEen la razén

Tr.

a) A(L,7), B (6,-3); r=243
b) C(4,-3), D (1,4); r=2
) E(-2,3), F (3,-2): r=2/5

=
-]

2. Los extremos de un segmento son los puntos A, B. Hallar la razén 75 en que el
punto "P" divide al segmento.

a) A(7,4), B (-1,-4); P (1,-2)
b) C (6,-2), D (18,10); P (14,6)
C) E(-12,4), F (-4,8): P (-8,6)

Direcciones de enlace de los videos

https://www.youtube.com/watch?v=zZQomZDNbN4
https://www.youtube.com/watch?v=pyCs4c88wws

https://www.youtube.com/watch?v=68Fn1XAZBgo

https://www.youtube.com/watch?v=FPIXFkihr50
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https://www.youtube.com/watch?v=zZQomZDNbN4
https://www.youtube.com/watch?v=pyCs4c88wws
https://www.youtube.com/watch?v=68Fn1XAZBqo
https://www.youtube.com/watch?v=FPlXFkihr50

Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifigue el por qué se
elige.

Matematicas Il

Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana

Larecta, como un invariante.

Obtiene la ecuaciéon de una recta, dadas dos
condiciones.

Determina el angulo que se forma cuando
dos rectas se cortan, en términos de sus
pendientes.

Determina cuando dos rectas son paralelas,
perpendiculares o ninguna de las dos, a
partir

de sus ecuaciones.

Dada la ecuacidon de una recta

el alumno es capaz de encontrar las
ecuaciones de rectas paralelas y/o
perpendiculares

a ella.

Problemario

Resuelve los siguientes problemas. Recuerda
anexar un archivo con los procedimientos de
solucién
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PROBLEMARIO DE LA UNIDAD 3

Resuelve los problemas y selecciona la respuesta correcta.

* Obligatorio

Una recta pasa por los puntos A(-6,-4) v B(-3,2) v es parala a la recta que pasa por los puntos
C(1,1) y D(0,y). ;Cual es el valor de la ordenada del punto D? *
{1 Punto)

19

0000
|

[N

iCuales son los valores de los coeficientes a vy b de la recta ax+by+10=0 para que sea
perpendicular a la recta 2x-3y-5=0? *

{1 Punto)
(D a=3 b=-2
Cha=3 hbh=2
(Da=-3b=2
(D a=2b6=3
> | B~
4
3
A
-
1
-2 -1 0 1 2 3 L
=1

Es la ecuacion de la recta correspondiente a la grafica *
{1 Punto)

O y=32x+2
O vy=3x+2
() y=—-2x+2

)y =3x+2

Es la medida del angulo entre las siguientes rectas que se cortan: *
{1 Punto)

xt+4y — 18 =0 —4x+ 5y — 27 =0
5270
) 64.67
) 48.87
D 736



Escribe tu nombre y tu grupo *

| Escriba su respuesta

Es el valor de la ordenada al origen de la recta *
{1 Punto)

—x+2y+10=0

0000

3x —4y + 5 =

4x + 3y + 6 =

2x — 2y + 3 =

0
0
—x—2y+3 =0
o
0
0

Vs WNE

Zx — 4y + 7 =

Del siguiente conjunto de rectas seleccione las que son paralelas. *
{1 Punto)

1v6

3y1

2y¥v5

0000

2v4d

Dada la recta 5x+9y-21=0, obtenga la ecuacion de la recta paralela a esta y que pasa por el
punto A(2,5) *
{1 Punto)

) Sx—9v—55=0

) 9x— 5y —55 =0
) S5x+9y—55=0

) —Sx—9y—55=0

Es la distancia del punto A(6,5) a la recta 3x - 6y + 44 = 0 *
{1 Punto)

) 5.28u

) 753 u

) 47T u

) 233w
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Verifica si los puntos A(1,3), B(2.1), C(3,-1) y D{0.,1) pertenecen a la recta. Selecciona la
afirmacion verdadera *
{1 Punto)

2x +y —5=0
() Los cuatro punros pertenecen a la recta
() Solo el punto A pertence a la recta
() El punro I no pertenece a la recta

() Ninguno de los puntos pertenecen a la recra

Es la ecuacion de la recta correspondiente a la grafica *
(1 Punto)

() —x—y+1=0

(O x+y+1=0
() x—w+1 0
(O x—y—1=0

Es la ecuacidn de la recta que pasa el punto C(-1,-6) vy su pendiente es m=(-2/7) *
{1 Punto)

—2x + Ty + 44 =0
2y + Ty + 44 =0

—2x — Ty +44 =0

0000

2x + Ty — 44 =0

Es punto de interseccion de las rectas *

{1 Punto)

3x —y—3 =0 —4dx+3y—1 =0
O x=2 v=73
O x=4 v=1

() x=1y=3

(]



Dada la recta -11x+2y-6=0, obtenga la ecuacion de |la recta perpendicular a esta y que pasa
por el punto B(1,3) *
(1 Punto)

() —2x—11ly+35=0

() 2x—11y+35=0

() —2x—1ly-35=0

() 1x—2y+35=0

15

Es punto de interseccién de las rectas *

(1 Punto)
—x+5y—-5=0 —2x+y+5=0
O x=1r=1
O x= ;::"'_%
Ox-%r-3
Ox=%,v=%

Una recta pasa por los puntos A(1,2) y B(2,4) y es perpendicular a la recta que pasa por los
puntos C(3,5) y D(x,7). ;Cual es el valor de la ordenada del punto D. *
(1 Punto)

O3
O -1
) -4
O 2

Es el valor de la pendiente de la recta *
(1 Punto)

3x+5v-9=0

3
5

O O O
|

|
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Es la distancia entre las siguientes rectas paralelas: *
(1 Punto)

x+2y—3=0 x+2y+5=0
() 5.65u
() 3.57u
() 2.65u
() 7.89 u

Es la ecuacion de la recta que pasa por los puntos A(1,2) y B(7,3) *
(1 Punto)

() —x—6y—11=0
() —x+6y+11=0
(Jx—6y—11=0

() —x+6y-11=0
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana
apoya

e Determina cuando dos rectas son paralelas,
Aprendizaje(s) que apoya perpendiculares o ninguna de las dos, a
partir de sus ecuaciones.

e Dadala ecuacion de una recta el alumno es
capaz de encontrar las ecuaciones de
rectas
paralelas y/o perpendiculares a ella.

e Identifica y transita en las diferentes formas
la ecuaciéon de la recta (ordinaria o
canodnica, general y simétrica).

e Resuelve problemas de corte euclidiano
usando geometria analitica.

Tipo de material: Instrumento de evaluacion

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Cuestionario realizado en formulario de Google
Breve resumen o sinopsis utilizado para evaluar la unidad de larectay su
del material en donde se €cuacion cartesiana, se evaluaran aprendizajes
justifique el por qué se €OmMO d|§tanC|a de un punto a una recta, concepto
elige. de pendiente, rectas notables, ecuacion general de
la rectay sus diferentes representaciones,
condiciones de paralelismo y perpendicularidad.



Unidad Ill La Rectay su ecuacion cartesiana

1. Nombre:

2. N.de Cuenta:

3. 1. Apartir del siguiente triangulo mostrado en la figura, calcula la medida de los angulos
interiores e indica cudles son sus valores

Marca solo un dvalo.

A=59.26° B=91.37° C=29.37°
A=61.56° B=80.2° C=38.24°
A=60.26° B=81.87° C=37.87°
A=58.3° B=83.2° C=38.5°
4. Del tridngulo formado por los puntos A (-4,3) B (-3,0) C(1,2), indica cudl es la ecuacién

correspondiente a la mediatriz del segmento AB Marca solo un évalo.
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2x+3y-8=0
x+2y-6=0
2x-3y-5=0

x-3y+8=0

5. ¢Cual es el valor de la m de la recta formada por los puntos A (-5,8) B (2,-4)

6 Indica cual grafica es la que corresponde a la ecuacién y=-7x/3 -2

b
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7  (Cual es larespuesta correspondiente de la distancia del punto A (-5,-1) a la recta 9x-7y-

8=07
4 PR =—
PR =— 130
130
a k
46

iR = PR =—er
0 130

C c

8 ¢Cual es la ecuacién de la recta correspondiente a la altura que pasa por A del tridngulo
formado por los puntos: A (-5,2) B (1, é-1) y C (-2,5) Marca solo un dvalo?
2x-y-9=0
X-2y-5=0
X-2y+9=0

2x-y+5=0

9 indica cual es la ecuacién correspondiente a la mediana que pasa por el vértice

¢B? Si los vértices del triangulo formado son A (-5,2) B (1,-1) C (-2,5) Marca solo un

ovalo.
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2x-2y-1=0
x+y=0
x-y=0
x+y-1=0
10. ¢Cual es la ecuacién de la recta que pasa por el punto A (-2,7) y es paralela a la recta
Xx-2y+9=0
Marca solo un dvalo.
2x+2y+8=0
X+2y+8=0
x-2y+16=0

x+2y-16=0
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Ill La rectay su ecuacidn cartesiana
apoya

e Entenderd ala pendiente de una recta,
Aprendizaje(s) que apoya como un invariante.
e Obtendra la ecuacion de una recta, dadas
dos condiciones.

Tipo de material: Serie de ejercicios
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Realiza los ejercicios que se te solicitan en el
Breve resumen o sinopsis siguiente archivo de Word, te puedes apoyar en el
del material en donde se Video que te comparto, al terminar la serie de
justifique el por qué se ejercicios completa deberé:s marcar como
elige. co_mplet_ada la tarea, deberas enviar como
evidencia las fotos de cada uno de los ejercicios
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ECUACION DE LA RECTA DADOS UN PUNTO Y SU PENDIENTE.

Cuando se conocen la pendiente y uno de los puntos de una recta, la ecuacion de esta se
determina mediante la expresion:

Determina la ecuacion de la recta en cada uno de los siguientes casos.
1.- Pasa por el punto P (2,3) y su pendiente es m= 2

2.- Pasa por el punto P (-3,5) y su pendiente es m= -3

3.- Pasa por el punto P (-1,-6) y su pendiente es m=4

4.- Pasa por el punto P (5,-1) y su pendiente es m= -1

5.- Pasa por el punto P (4,7) y su pendiente es m= -1/4

6.- Pasa por el punto P (-5,1) y su pendiente es m= 3/2

7.- Pasa por el punto P (-6,-2) y su pendiente es m= -5/2

8.- Pasa por el punto P (1,-5) y su pendiente es m= 9/2

Liga del video elaborado por el profesor

https://www.youtube.com/watch?v=GLXOmMa JBc
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https://www.youtube.com/watch?v=GLXQmMa_JBc

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana
apoya

e Determina el angulo que se forma cuando

Aprendizaje(s) que apoya dos rectas se cortan, en términos de sus
pendientes.
Tipo de material: Investigacion y serie de ejercicios.
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Los alumnos deben realizar una investigacion
Breve resumen o sinopsis acercade como obtener el angulo que se forma
del material en donde se cuando dos rectas se intersecan o se cortan, para
justifique el por qué se pode_r tener elemeptos para reallzar_ los ejercicios
elige. solicitados, ademas se les proporcionan ejemplos

desarrollados para que los puedan consultar y
finalmente se les proporcionan las soluciones
para que puedan revisar su trabajo.
Instrucciones:
Deberas realizar una investigacion acerca de como
obtener el angulo que se forma cuando dos rectas
se intersecan o se cortan. Se te proporcionan
archivos de Word; en uno se muestran ejemplos
de los ejercicios que deberas realizar y en otro se
encuentran los ejercicios que deberas realizar en
tu cuaderno de forma completa y ordenada.
Cuando termines de realizar los ejercicios, revisa
tus respuestas con el tercer archivo
proporcionado, envia foto de los ejercicios y
marca tu tarea como completada.
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ANGULO ENTRE DOS RECTAS QUE SE CORTAN

Para determinar el angulo entre dos rectas que se cortan se utiliza la expresion:

Angulo entre dos rectas que se cortan:

1+ mymy

Ejemplo 10. Graficar y obtener el angulo que forma la recta que pasa por los puntos

A(1,1)y B(4,7) con larecta que pasa por los puntos C(—3,1) y D(—4,2).

Se determinan las pendientes de cada una de las rectas:

Pendiente de la recta AB

Pendiente de la recta CD

m2: _1

my—my )

Sustituimos m; y m, en la expresién 6 = tan™?! (
1+ mpo,m;q
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0 = tan™? (ﬁ)

0 = 71.56°

Para determinar el otro angulo formado solo se resta a 180° el &ngulo 6.
a =180° —71.56° =~ 108.43°

Para graficar las rectas se hace con los puntos dados.

Ejemplo 11. Graficar y obtener el &ngulo que forma larecta 2x + 3y —1 =0conla 3x —
S5y+4=0

A partir de las ecuaciones en su forma pendiente y ordenada al origen se obtienen las
pendientes.
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Paralarecta 2x + 3y —1=0seria: y = % por lo tanto m; = —§

Para larecta 3x — 5y + 4 = 0 seria; y = ——2

3
por lo tanto m, = "

. y o ma—m
Sustituimos m; y m, en la expresion 6 = tan™! (#)
1+ m,m;q

3 2
0 = tan~?! 5 3( 3)2
1+(3)(-3)
3,2 9410
0 = tan~?! 5 2 = tan! 15156
1-15 115
2 19
_ -1 15 ) _ -1 (22
0 = tan 9 = tan <9>
15
0 ~ 64.65°

Para determinar el otro angulo formado solo se resta a 180° el angulo 6.
a = 180° — 64.65° =~ 115.35°

Para graficar las rectas necesitamos minimo 2 puntos, uno puede ser la ordenada al
origen a partir de la ecuacion de la recta en su forma pendiente y ordenada al origen y
para el otro le damos un valor a x y obtenemos y, con la misma ecuacion.

—2x+1

Paralarecta2x +3y—1=0seria:y = por lo tanto b = § la ordenada al origen

es el punto (0, é)
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—-2(1)+1 -2+1 -1
e ?,yel punto es

Le damos a x el valor de 1 y el valor de y seria y =
1
(1.-3)

Paralarecta3x — 5y + 4 = 0 seria: y = —3x—4

porlotanto b = g, la ordenada al origen
es el punto (0,15).

3W-4_ =3-4 _ =7 _ 7 \ ol punto
-5 - -5 o -5 N S’y p

Le damos a x el valor de 1y el valor de y seriay =

es (1, g)

Para graficar las rectas utilizamos los puntos obtenidos para cada una.

6 = 64.65°
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ANGULO ENTRE DOS RECTAS QUE SE CORTAN.

Para determinar el &ngulo entre dos rectas que se cortan se utiliza la expresion: (completa)

Realiza los siguientes ejercicios.
a) Graficary obtener el &ngulo que forma la recta que pasa por los puntos y con la recta que
pasa por los puntos y.
b) Graficar y obtener el angulo que forma la recta con la recta

c) Graficary obtener el angulo que forma la recta que pasa por los puntos y con la recta que
pasa por los puntosy.

Graficar y obtener el &ngulo que forma la recta con la recta
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana
apoya

e Determina cuando dos rectas son paralelas,

Aprendizaje(s) que apoya perpendiculares o ninguna de las dos, a
partir de sus ecuaciones.

e Identifica y transita en las diferentes formas
la ecuacién de larecta (ordinaria o
candnica, general y simétrica).

Tipo de material: Serie de ejercicios.
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Realiza los ejercicios en tu cuaderno del archivo
Breve resumen o sinopsis Pdf (actv ecua-rect), revisa el material de apoyo
del material en donde se €cuacion de larecta apuntes, al finalizar deberas
justifique el por qué se enviar en un solo archivo pdf recuerda que las
elige. imagenes no deben ser borrosas
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Larectay su ecuacion cartesiana
Ecuacion de larecta

Definicion: Es el lugar geométrico de todos los
puntos P (x, y) tales que, si tomamos dos
puntos cualesquiera que pertenezcan a ella
P1(x1, y1) v Pa(x2, y2), el valor de la pendiente m
permanece constante. La pendiente se define
como el cociente del incremento en y, Ay entre
el incremento en x, Ax

Pendiente m de una recta

S)=Vsd s s n e m s m s e S T

)=y ry s s s ey

Ay=y-¥;

Ecuacién de larecta dado un punto y su pendiente.

Si tenemos un punto P1(x1, y1) que pertenece a
una recta y conocemos su pendiente m,
podemos determinar la ecuacioén de la recta
sustituyendo en la férmula de la pendiente las
coordenadas de un punto arbitrario P (x, y) sobre
la recta.

Ecuacién de la recta dados dos puntos

Cuando conocemos las coordenadas de dos puntos

y = -6x + 16

-~ ,‘(1 ‘Y'z »X
Y -V, =m(x—x,)
Ejemplo:
La ecuacion de la recta de pendiente m = -6,

que pasa por el punto (3,-2) es:

y = (-2) = -6 (x - 3)
y +2=-6x + 18

Ecuaclén de la recta

P1(x1, y1) v Pa(x2, y2), podemos determinar la ecuacion dados dos puntos.

de la recta que pasa por ellos usando un tercer punto P

(x, y) de coordenadas arbitrarias sobre la recta,
aplicando la propiedad de las pendientes entre
cualquiera dos puntos de una recta es constante.

,
X2~X1.

N

donde:

(x, +¥4) sonlas
coordenadas del

y

P{Xq.v1)
\(xz vYp)

primer punto

P(X5.¥5) son las coordenadas
del segundo punto

\ x
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Ecuacion simétrica de la recta.

« Encontrar la ecuacién de |a recta que intercepta losejes Xy Y
en(3,0)y (0, 5).

}’—Ozﬂlx—?;)

03 X, Y _y
v—-é[x—,’,) £ d b -
©.5) LS b
5
y=—=x+5
5 k}
Sx+y=s ' 2 2 :
- :
o (3.01\ |
Ecuacion de tacta dada la pendiente y la ordenada al origen
. g
Punto por donde la rec’Fa cruza el eje deslas = pendiente ,
le llama ordenada al origen y se representa mo=  b--6
- n
letrap, este punto tendra coordengdap b b= ordenadaal origen ?
Ecuvacion Pendiente — ordenada al origen ) )
'— Y. I=V-7 4 =:x-
mx-x)=y-y, T mir ) Y=z
R
”’(.\._0)=)'_b (0.b) § ).--x-é
s -
Despejando y:
y=mx+b / - :
Ejemplo 1 Ejemplo 2
Obtener la ecuacion de la recta que Obtener la ecuacion de 1a recta que
pasa por los dos puntos, pasa por los dos puntos,
(3,5) (—21 —6) _l 1 2 _3
iy T2 Y2 2’ Sl
Ty T2 Y2
-6 —5 3
y-5= (z - 3) o et il (1 _1)
- - ()

y-5= ‘_:}'51(3 -3)
Negativo entre negativo da positivo.
y-5= %(z ~3)

S5(y—5)=11(x - 3)
Sy — 25 =11z - 33
11z -5y —-8=0

10(y-1) = T(

Tz 4+ 10y

10 +

x>

10y - 10 = -7z ~

el

:)

e wiw

7:+10y—12—3=0
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RECTAS PARALELAS RECTAS PERPENDICULARES

Sean Ly:y = myx+ n, vy SeanLy:y = myx+ nyy

L,:y = myx + n, dos rectas. Ly:y = myx + n, dos rectas.

Dos rectas se dicen paralelas si poseen Dos rectas se dicen perpendiculares si la
igual pendiente pero distinto coeficiente multiplicacion de sus pendientes es -1,

de posicion, es decir, es decir,
my; = myyng * N,. my * mpy = —1
Y L . 9 L
P X/
L R ;€
2 e . //
o
' '
> X Ir )

También se dice que
una es la inversa de

laotra M1= m—2

Ecuacion general de larecta Ax+By+C=0 donde 4, B Y C son nimeros reales

Observa que la ecuacion general de la recta no nos permite identificar por simple
inspeccion su pendiente (m) y el punto (0, b) de interseccion con el eje y. En
consecuencia, si deseamos conocer m y b se hace necesario que expresemos la
ecuacion general en su forma candnica. Como se dijo anteriormente, la regla es despejar
siempre la variable y:

By=-Az-C
—Ar—

y="45"

y="$%-5%

De esta forma determinamos que en la ecuacién general de la recta obtenemos la pendiente m
y el intercepto b utilizando las siguientes expresiones:
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https://bachilleratoenlinea.com/educar/filter/tex/displaytex.php?texexp=By%3D-Ax-C
https://bachilleratoenlinea.com/educar/filter/tex/displaytex.php?texexp=b%3D-%5Cfrac%7BC%7D%7BB%7D
https://bachilleratoenlinea.com/educar/filter/tex/displaytex.php?texexp=y%3D%5Cfrac%7B-Ax-C%7D%7BB%7D

La distancia del punto P,(x,,y;) a la recta
Ax+By+C=0, esta determinado por la formula:

- j
Ax+By+C=0
Ed |Ax, + By, + C|
' VA% + B
7
P,(x..Y,)
l'l!"!l"lll'll1>
X
Ejemplo:

Calcula la distancia desde larecta 5 x — 12 y — 10 = 0 hasta el punto P(4, 3).
Sustituimos los datos conocidos en la formula:

0 = A1‘1+BE]+C
- VAT BY
sy —12{3)—10]  |20-36—10|
Vv 4122 V25 + 144

|28 _%_,
viee 13
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Evaluacion
Selecciona la respuesta correcta, recuerda incluir tu procedimiento en cada ejercicio. 1)

¢, Cuél es la pendiente de la recta que pasa por los puntos P1(—6, 4) y P»(4, —6)?

1 1
a)-1 b) - 2 c) 10 d)1

La ecuacion de la recta que pasa por los puntos P1(-2, =1) y P> (*>—, 6) es:

a)ldy-5x+4=0 b) 14y -5x-4=0

C)5y-14x-23=0 d)5y-14x+23=0

2) Escriba una ecuaciéon en forma general de la recta que pasa a través de los
puntos (0, -7) y (-7, 0)

a)—-x+y-7=0 b)—x+y+7=0
C)x+y+7=0 dy+7=0

3) Halla la ecuacion del lugar geométrico de un punto que se mueve de tal manera que
siempre es equidistante de los puntos fijos A (-2, -2) y B (10, —-8).

a)x—-2y-13=0 b)2x-y+13=0 c)2x-y-13=0
d)2x+y+13=0 e)2x-y-5=0
Resuelve los siguientes ejercicios

1) Dada la recta 5x + 9y — 21 = 0 obtener:
a) La ecuacion de una recta paralela a esta que pasa por el punto A (2,5)

b) La ecuacion de una recta perpendicular a esta que pasa por el punto A (2,5)
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2) Emplea el concepto de pendiente para verificar que los siguientes puntos son los

vértices de un triangulo rectangulo. A (6,5), B (3,7) y C (2,-1).

3) Encuentra la distancia de la recta al punto dado en cada uno de los siguientes
incisos:

% —2x+4y —-10 =0 al punto M (0,-1)

4) Obtener la ecuacion de la recta que pasa por el punto (4,5) y es perpendicular a la

recta que pasa por los puntos (4,1) y (0,3)
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana
apoya

e Obtiene la ecuacién de una recta, dadas dos
Aprendizaje(s) que apoya condiciones

e Determina el angulo que se forma cuando
dos rectas se cortan, en términos de sus
pendientes.

e Dadala ecuacion de unarecta el alumno es
capaz de encontrar las ecuaciones de
rectas paralelas y/o perpendiculares a ella.

e Resuelve problemas de corte euclidiano
usando geometria analitica

Tipo de material: Problemario
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)

h) Otro
Realiza los ejercicios plasmados en el
Breve resumen o Sinopsis archivo, debes tener cuidado con cada
del material en donde se procedimiento a realizar, no olvides tener
justifique el por qué se orden,y I|mp_|eza en tu trapajo yaque
elige deberas enviar la evidencia de este en un

documento PDF.
Mucho éxito!!
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PROBLEMARIO TERCERA UNIDAD DE MATEMATICAS 3

1.- Encuentra la ecuacion de la recta que tiene las siguientes caracteristicas:

Recta Caracteristicas Recta Caracteristicas
1 A (7,5) 6 A (-2, -8)
B (-3,-2) B (0, -4)
2 A (-4, 6) 7 A (6, 4)
B (6,-4) B (0, 3)
3 A8, 2) 8 A(-3,9)
m=-4 B (-6, -6)
4 A (-6,-2) 9 A(7,2)
m=-2 Angulo= 45°
5 A (-4, 10) 10 A (10, 4)
B (8, 12) Angulo= 270°

2.- Utilizar las siguientes rectas en parejas:
a) Rectaly?
b) Rectad4y5
c) Rectady7?7
d) Recta2y9
e) Recta9y 10

Hallar:

a) El angulo formado por la interseccion de ambas rectas.
b) El punto de corte de cada pareja
c¢) Mediante el punto de corte, asigna valores para tabular y graficar las rectas.

3.- Encuentra las ecuaciones de las rectas que son paralelas o perpendiculares segun los
siguientes enunciados, gréfica:

a) Ecuacion de la recta que es paralela a la Recta 1y pasa por el punto A (4,8)

b) Ecuacion de la recta que es paralela a la Recta 4 y pasa por el Punto (-4, -16)
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c) Ecuacion de la recta que es perpendicular a la Recta 8 y pasa por el punto (-2, 8)
d) Ecuacion de la recta que es perpendicular a la Recta 6 y pasa por el punto (-8,-10)
e) Ecuacion de la recta que es perpendicular a la Recta 10 y pasa por el punto (2,-7)
f) Ecuacioén de la recta que es paralela a la Recta 3 y pasa por (-15,9)

4.- Calcula las siguientes distancias de un punto dado a

una recta, grafica:

a) Del punto (12,4) a la Recta 3

b) Del punto (12, 14) a la Recta 6
c) Del punto (-15,-12) a la recta 2
d) Del punto (-9, 7) a la Recta 6
e) Del punto (14, 9) a la Recta 8

5.- Los puntos A, B y C son vértices de un triangulo; para cada una de las siguientes
ternas de puntos;

1) A(-2,1),B(4,7),C(6,-3)
2) A(2,4),B(6,6),C(8,0)
3) A(-4,1),B(-3,3),C(3,-3)

Encontrar:

El area del triangulo.

La ecuacion de cada lado del triangulo.
La ecuacion de cada recta mediana.
Las coordenadas del baricentro.

La ecuacion de cada mediatriz.

S0 Qoo T W

Las coordenadas del circuncentro.
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad Ill Larectay su ecuacion cartesiana
apoya

e Describe alarectacomo un lugar
Aprendizaje(s) que apoya geomeétrico, identificando los elementos
que la definen.
e Entiende ala pendiente de una recta, como
una invariante.

Tipo de material: Archivo impreso o en linea en Word.
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

En equipos de cinco alumnos revisar y hacer un
Breve resumen o sinopsis resumen del material y en plenaria exponerlo.

del material en donde se o .
justifique el por qué se La finalidad es que el alumno sea activo

elige.
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DEFINICION DE LA RECTA

Como tal no hay una definicion de RECTA, pero se dice que es un conjunto de puntos
en el cual un punto que se encuentra entre otros dos tiene la minima distancia.

De acuerdo con los axiomas de Euclides las propiedades fundamentales de la recta
son:

+ Dados dos puntos se puede trazar la recta que los une.
+ Dos rectas distintas se cortan en un punto o son paralelas

»
»

minima distancia

INCLINACION DE UNA RECTA

Es el angulo que forma con la direccién positiva del eje de las “X”, se mide a partir del eje
“x” positivo en sentido contrario a las manecillas del reloj, de 0° a 180°.
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»
>

AN

'\ 6

x \
PENDIENTE DE UNA RECTA.

La pendiente “m” de una recta q

ue pasa por dos puntos dados pl(XL yl) y P, (leyz) es

igual al cociente de la diferencia de las ordenadas entre la diferencia las abscisas, tomadas

en el mismo orden.

dAL

Y1__J

pzzz(xzayz)

[)1(”’511)’1)

v

PSuu R
i

Si se aplica la funcién trigonometria:
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cateto opuesto Yo%

tan @ = = =m
cateto adyacente X, —X,
_yz_w ., .
M = ~=—-=  Ecuacidn para calcular la pendiente de una recta
X, =%

Si de la ecuacion anterior se calcula ¢ (teta):

6?=arctanu Ecuacién para calcular el angulo de inclinacion de una recta.

X, =%

Material tomado de apuntes de Geometria Analitica de Antunez.
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Autor del material

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad Ill. Larectay su ecuacion cartesiana.

apoya

Aprendizaje(s) que apoya Con relacién a los conocimientos, habilidades y
destrezas, el alumno en funcion de la resolucion de
problemas:

- Obtiene la ecuacién de una recta dadas dos
condiciones.

- Determina el &ngulo que se forma cuando dos
rectas se cortan, en términos de sus
pendientes.

- Dadala ecuacion de unarecta el alumno es
capaz de encontrar las ecuaciones de rectas
paralelas o perpendiculares a ella.

- Resuelve problemas de corte euclidiano
usando geometria analitica.

Tipo de material: Video educativo, formulario y problemario.
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
C) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro
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Breve resumen o sinopsis del En este material se encuentran videos en donde se

material en donde se explican conceptos como el angulo entre dos rectas,

justifique el por qué se elige. la condicion de paralelismo y perpendicularidad, y la
distancia de un punto a una recta. Ademas, cuenta
con videos de ejemplos resueltos para obtener la
ecuacion de unarecta dadas dos condiciones de la

misma, ecuaciones de rectas paralelas o
perpendiculares a otras rectas y problemas de corte
euclidiano.

Finalmente, cuenta con un problemario.

LA RECTA Y SU ECUACION CARTESIANA
Autor: Angélica Garcilazo Galnares

Propésitos:

Que el alumno sea capaz de obtener la ecuacion cartesiana de la recta, dados diversos
elementos definitorios, resolviendo problemas geométricos en diversos contextos, a fin de
gue avance en la comprensién del método analitico.

Larectay su ecuacion cartesiana
Liga para video

https://youtu.be/iBXQgx40Lh8

Angulo entre dos rectas Liga
para video

https://youtu.be/DgsuexRgcCs

Condicién de paralelismo y perpendicularidad entre dos

rectas Liga para video https://youtu.be/8tSgakNKrbM
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https://youtu.be/iBXQgx40Lh8
https://youtu.be/DgsuexRqcCs

Distancia de un punto a unarecta
Liga para video

https://youtu.be/E9sBVTdANtWO

Ejemplos que se comparten en videos Ejemplo 1

Calcular los angulos interiores del triangulo RSQ, verificar que suman 180° y graficar.
R (-4,2) S (0,-6) Q (6,-2). Liga para ver el video

https://youtu.be/IHolhHgTKKU

Ejemplo 2

Averiguar aplicando la perpendicularidad entre dos rectas, si el triAngulo ABC es
rectangulo y graficar. A (-4,2) B (2,5) C (6,-3).

Liga para ver el video:

https://youtu.be/2CI2IpNGdqgE

Ejemplo 3

Hallar la ecuacion de la recta que pasa por el punto C (-3,5) y es perpendicular a la recta
2x-y+1=0.
Liga para ver el video:

https://youtu.be/-jAOtm6¢cs34

Ejemplo 4

Obtener las coordenadas del circuncentro del tridngulo ABC; A (6,4) B (-5,1) C (0,-6).
Recordar, que el circuncentro es el punto donde se intersecan las mediatrices del
triangulo y que las mediatrices son perpendiculares a los lados del triangulo y pasan por
su punto medio.
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https://youtu.be/E9sBVTdNtWQ
https://youtu.be/IHoIhHgTkKU
https://youtu.be/2Cl2IpNGdqE
https://youtu.be/-jAOtm6cs34

Liga para ver el video:

Primera parte

https://youtu.be/stAuNVEgkGQO

Segunda parte
https://youtu.be/SfAJUG3ZIKs

Ejemplo 5

Calcular la distancia del punto C (5,-1) a la recta 2x—-3y-5=0. Graficar.

Liga para ver el video:

https://youtu.be/20aHHIG6YVE

Ejercicios propuestos de la recta

1.

Hallar las ecuaciones de las siguientes rectas de acuerdo con los datos que se
proporcionan, escribirla en su forma general y graficar.

1
a) m=-2 b=3 b) A (5,3) B (-4,-1)
4

c) &4 p=3 d) C (-2,-3) m-7
Averiguar de acuerdo con sus pendientes, si las rectas L1 y L2 son paralelas o
perpendiculares, graficar. La recta L1 pasa por los puntos A (3,7) B (-1,-1), y la recta
L2 pasa por los puntos C (4,-5) D (6,-6).
Demostrar hallando los angulos interiores y las longitudes de los lados del triangulo
ABC que es isbsceles. Graficar. A (1,5) B (5,-1) C (9,6).

Hallar la ecuacién de la recta que pasa por el punto P (3,-3) y es perpendicular a la
recta que pasa por los puntos 5x-y+3=0.

Hallar la ecuacion de la recta que es perpendicular al segmento AB y pasa por su
punto medio. Graficar. A (-2,4) B (6,8).
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https://youtu.be/stAuNVEqkGQ
https://youtu.be/stAuNVEqkGQ
https://youtu.be/SfAjUG3ZIKs
https://youtu.be/2OaHHIG6yvE

Obtener las coordenadas del ortocentro del triangulo ABC, A (5, 3) B (-3,5) vy
C (1,-4). Recordar, que el ortocentro es el punto donde se intersecan las alturas del
triangulo, y que la altura es perpendicular a la base y pasa por el vértice opuesto.
Calcular la distancia del punto C (-3,5) a la recta 3x-y—1=0. Graficar.
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Autor del material

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
C) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro

Matematicas Il

Unidad 3. Larectay su ecuacion cartesiana

Con relacion a los conocimientos, habilidades y
destrezas, el alumno en funcién de la resoluciéon de
problemas:

- Describe alarectacomo un lugar geométrico,
identificando los elementos que la definen.

- Determinael angulo que se forma cuando dos
rectas se cortan, en términos de sus
pendientes.

- Determina cuando dos rectas son paralelas,
perpendiculares, o ningunade las dos, a partir
de sus ecuaciones.

Instrumento de evaluacion
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Breve resumen o sinopsis del En el material se encuentra un instrumento de

material en donde se evaluacion con 11 reactivos relacionados con los

justifique el por qué se elige. aprendizajes contenidos en la unidad 3 del Programa
de Matemaéticas lll.

socrative

Fecha

Matematicas lll. La recta y su

Puntuacion

ecuacion cartesiana
Nombre:

1 Enlaecuacién y=mx+b la constante m representa:

Variable dependiente
Pendiente

Ordenada al origen

©@O®®

Abscisa al origen

2 Enlaecuacidon y=mx+b la constante m representa:
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Variable dependiente
Pendiente

Ordenada al origen

@e®®

Abscisa al origen

f) Determinar el valor de la pendiente de la recta 3x-5y+10 0

&) 3/5
3/5
© 3
® o5

g) Determinar si la recta que pasa por los puntos A 3,7y B 1, 1 es paralela, perpendicular u oblicua
a larecta que pasa por los puntos C4,5yD 2, 7.

@ Perpendiculares

. Oblicuas
@ Paralelas

h) ¢Cudnto mide el dngulo A del tridngulo AABC? SiA8,1B1,2C 1 A
6, 4. =T /
T V i //"’ 0 7B
@ 50.25° 48.30° =7 /
' i :
45° 5 /
© /
43.15° e /
~— \\\-. /
e
~
c

i) Lasrectas perpendiculares, tiene pendientes reciprocas y de signo contrario.

@ Verdadero
® Falso

118



i) Enlasiguiente recta, la ordenada al origen es igual a 3.

Verdadero

Falso
®

k) En la recta mostrada en la gréafica, la pendiente m es igual a 4/5

©
®

Verdadero Falso

[) Ladistancia mas corta entre una recta y un punto es la distancia
perpendicular.

@ Verdadero
@ Falso

m) Las rectas que tienen la misma pendiente son

. L, . °
La interseccion de una recta con el gje x, se conoce COMO o
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifique el por qué se
elige.

Matematicas Il

Unidad Ill La rectay su ecuacion cartesiana

e Resuelve problemas de corte euclidiano
usando geometria analitica.

Examen

Con la obtencidn del circuncentro, baricentro y
ortocentro, el profesor concluira si el alumno
entendi6 los demas temas de la unidad 3, como lo
son: pendiente, punto medio, perpendicularidad,
paralelismo, etc. Ademas, en el examen se pide
obtener la ecuacion de la recta en su forma punto
pendiente, ordenada al origen y general; también
el angulo entre las rectas.

Las instrucciones vienen dentro del examen.

Anexo examen y el formato en el que deseo que
coloques tus respuestas.
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Cuarto examen de Matematicas lll.
Geometria Analitica (la recta)

Instrucciones:

Lleve a cabo los siguientes ejercicios y escriba sus respuestas en el archivo llamado
“solucién al cuarto examen”.

El archivo de respuestas debe enviarse en PDF. Dicho archivo PDF debera de ser guardado
de la siguiente manera “Apellidos_Nombres Grupo”. Ejemplo:
“Leon _Gonzalez_Erik_Gustavo _332B”. Y debe ser enviado en Classroom.

En el archivo de respuestas se debe anexar el procedimiento que utiliz6 para llegar al
resultado (puede ocupar las hojas que quiera).

Reactivos.

a) Dados los puntos A (1, 3); B (-4, -1); C (2, -1) del triangulo, encontrar:
a.1l) Circuncentro.
a.2) Baricentro.
a.3) Ortocentro.

b) Obtener las ecuaciones de la recta (punto pendiente, ordenada al origen y general)
y los &ngulos (agudo y obtuso) de los siguientes pares de puntos.
1. A(@,1);B(-2,-3)
2. C(2,2;D(1,-1)
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Deduce la ecuacion ordinaria de la
Aprendizaje(s) que apoya circunferencia e identifica sus elementos
(radio y coordenadas

Tipo de material: Archivo de Geometria dinamica elaborado en
a) Lectura GeoGebra
b) Instrumento de
evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

El archivo compartido esté destinado para que el
Breve resumen o sinopsis Profesor se apoye para dar la definicion del lugar
del material en donde se geométrico llamado circunferencia, establecera
justifique el por qué se sus elementos y su ecuacion ordinaria.

elige.
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Se muestra la imagen del archivo realizado en GeoGebra

El archivo se realizé en GeoGebra para que permita al profesor definir este lugar
geométrico y realizar la demostracion de la ecuacion para que los alumnos tengan mas
claro esta demostracion.

7 CIRCUNFERENCIA DEFINICION.ggh - ]

Archivo Edicién Vista Opciones Herramientas Ventana Ayuda Abrir se

[&] AL~ DO o) £lN=) )

¥ Vista Algebraica X | » Vista Grafica

® A=(0,0)
B=(4.06,1.8) .
f=4.44
Xy =1072

® C=(1.97,-3.98)

® g-444

@ textol=“Seaun punto P (xy) y

@ textol, =“Obtener el lugar gec

Sea un punto P (x,y) y C (0,0) Obtener el lugar geometrico

2 Inicio Parar

Se comparte la liga del archivo

https://drive.google.com/open?id=11SpcTkxQ6i8PeHHpanBmIQKmMF4iTcoyM&authuser=0
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https://drive.google.com/open?id=11SpcTkxQ6i8PeHHpqnBmlQKmF4iTcoyM&authuser=0

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Obtiene la ecuacién general de la
Aprendizaje(s) que apoya circunferencia.
e Obtiene la ecuaciéon ordinaria a partir de la
ecuacion general y determina el centro y el
radio de una circunferencia.

Tipo de material: Archivo en PDF.
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Este material es una guia donde se abordan
Breve resumen o sinopsis ejercicios. Los alumnos a partir de la graficade la
del material en donde se circunferencia deberan obtener la ecuacion
justifique el por qué se general,_sie dan elementos como Ia:s, coordenadas
elige. deI_Q|amet_ro y_eI alump’o debera.obtener la
ecuacion ordinaria, también se le pide al alumno
calcular la ecuacion tangente a la circunferencia,
obtener centro y radio a partir de la ecuacion
general entre otros ejercicios.

124



Tarea: La circunferenciay su ecuacion cartesiana

1. A partir de las siguientes graficas, obtén la ecuacion general de la circunferencia.

7 3
6
5

: 1
"
4 4 0

2. Obtén la ecuacion ordinaria de la circunferencia si el diametro esta formado por los
puntos A (-4,3) E (2,1)

3. Obtén la ecuacion general de la circunferencia que pasa por los puntos A (2,3), B
(-2,-1)y H (-6.,3)

4. Obtén la ecuacion de la recta tangente a la circunferencia x>+ y?— 6y - 20=0
en el punto P (-5,1)
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b)
c)
d)

Obtener la ecuacion general de la circunferencia con centro C (3,5) y que es
tangente a larectatangente 3ax +y-1=0

Obtener la ecuacion general de la circunferencia cuyo centro es el punto de
interseccién de las rectas x + 3y =0y 2x — y — 7 = 0 el radio es de 4 unidades.

Para cada una de las siguientes ecuaciones ordinarias, obtén el centro y radio

x’+y?-6x+2y-6=0

10x?+ 10y?>-60x — 100y + 171 =0
x*+y?-8y-9=0

9x?+ 9y?+ 36x -6y -26=0
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Resuelve problemas de corte geométrico.
Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material: Estrategia didactica
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

La siguiente estrategia didactica muestra dos

Breve resumen o sinopsis diversos problemas respecto a la circunferencia,
del material en donde se deberas leer el archivo denominado
justifique el por qué se "Circunferencia", después de ello podras resolver
elige. Igs problemas planteados en tu cua_ldgrno, no

olvides colocar cada paso del procedimiento para
un mejor aprendizaje, al finalizar toma foto a los
ejercicios y col6calos en un archivo PDF para su

envio.
Mucho éxito!!
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CIRCUNFERENCIA

PASA POR LOS

1
QUE
SIGUIENTES PUNTOS:

a) A(-3, 1), B(2, 6) y C(5, -3)

Recordemos la ecuacidn de la circunferencia:

(x — )2+ (y — 12 =

Donde los puntos (¢ y) son aquellos que forman a la circunferencia y la coordenada (h, k)
representa su centro.

1"2

Ya que nos dan tres puntos (x, y), sustituimos los valores
en la ecuacion de la circunferencia:

Para el punto A(-3, 1):,
(—3 — h)?+ (1 —k)2 =7r? ........ Ecuaci6én 1

Para el punto B(2, 6):

(2—h)2+(6— k)2 =712 ......Ecuacion 2
Para el punto C(5, -3):

(5 —h)2+(—3— k)2 =712 ........ Ecuacion 3

Desarrollando los trinomios de las
ecuaciones 1, 2y 3.

De ecuacion 1:
9+ 6h+h?+1—2k+Kk?=12... Ecuaci6n 4
De ecuacion 2:
4 —4h + h? +36 — 12k + k? =r? .....Ecuacién 5
De ecuacion 3:

25— 10h + h%® + 9 + 6k + k? = r2 ..... Ecuacion 6
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Las ecuaciones 4, 5y 6 con incognitas “h, ky r”
forman un sistema de 3x3.

lgualando los primeros miembros de las ecuaciones 4 y 5t
9+ 6h+h*+1—2k+ k*=4—4h + h? + 36 — 12k + k*

Colocando variables en el primer miembro ¥ términos independientes en el segundo:

10h + 10k = 30 ....... Ecuacion 7
lgualando los primeros miembros de las ecuaciones 5 v 6!

4 — 4h + h? + 36 — 12k + k2 =25 — 10h + k2 + 9 + 6k + k2

Colocando variables en el primer miembro v términos independientes en el segundo:

6h — 18k =-6 ....... Ecuaciom 8

Resolver el sistema de 2x2 formado por las ecuaciones 7
vy 8:

10k + 10k = 30 ... .... Ecuaciti 7 = Dividiendo 7 por “5” === 2h + 2k =6 ... .... Ecuaciém 9

6h — 18k =-6 ...... Ecuacion 8 = Dividiendo 8 por “-3* =0 -2h + 6k =2 ... ... Ecuacion 10

Surnando ecuaciones 9 y 10 — Bk=8 = k=1
sSustituyendo k=1 en ecuacion 7 ¥ despejando h:

10h + 10k = 30 ... .... Ecuacién 7 == 10k + 10(1)= 30 ==> 10h= 30-10 ==> h= 2 J

Las coordenadas del centro dela circunferencia son {2, 1), sustituir en ecuacian 1 y calcular el radio:

[—3— @I+ [1— W) =r? = (=52 +(0)* =r2

R |on -~ L P[] O 4[N
@  A=(31) '
Q@ B=1(26)
@ C = (5, -3)
@ bp-(1
L ]
25
+

b) A(-1, 4), B(1, -2) y C(5, 2); Para este ejercicio se grafican y unen los puntos
(]l o [ 8- B [ @227 0 22 ] =8
@ [ o T '

O o
A o3
3
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éQué recta y punto notable de un
triangulo podemos utilizar?

Las mediatrices son las rectas perpendiculares trazadas en los puntos medios de los lados del
trigngulo. Las tres mediatrices concurren a un punto gue s el

centro de la circunferencia
circunscrita (circuncentrol:

1.- Encontrar las ecuaciones de las mediatrices:
a) Ecuacidn recta mediatriz del segmento &B:

G fepas,
Ecuacion recta “f*: A1, 4), B(L, -2)

o _ s Yz ez =22
¥ Mi _X] —x, 1

Sustituyenco los valores de los Puntos & y Bl

bl ) . -
yr— ()= [T(l)] [2— {—1)].... Ecuacion 1

Desarrollando la ecuacién 1:
y‘r—(4)=[%](x+1)|:;> v —(4)=—3(x+ 1= y=-3x—3+4 = y=—3x+1.. Ecuacion 2

Para conocer la ecuacion de la mediatriz del segmento 4B, debemos conocer el punto medio:
Al-1,4), B(1, 2)

2 >

(2. u2)
(.:.'1 4+ T2 Y1 + Yo )

(x1.11)

44 (—2) 2 N
=0 == Y ===
x > z=0 2 2

El punto medio del segmento AB es (0, 1)

Al ser |la mediatriz perpendicular a la
recta f; su pendiente sera:

—1

_ -1
MpMiman = —1 |::> Mynas = Mg Minag =_—3 |::>

Mmar = 3

;- : q 1
Hallar la ecuacion de |la recta que tiene como valor de pendlente; y pasa por el punto (0,1}

Ymas = 3% + 1... Ecuacion 3
) Ecuacion recta mediatriz del segmento &AC
1 11
Ecuaciom recta g Y Vg =—gX +? Ecuaciton 4
El punto medio del segmerto &C es (2, 3)

1
Mmac = 3

Vinarr = 3x — 3 ... Fouaciom 5

El el punto de interseccion de las mediatrices
se cumple lo siguiente:

Ymas = Ymac
Igualanco los segundos miembros delas ecuaciones 3 ¥ 5 se obtiens:

1
=¥ + 1 =3x — 3 ...Fcuacién &

Resalviendo ecuacidn 6:

- =
1 . - — =
(3)(§x+1:3x_3)|:‘|> x+3=9x —9EIE»Ox —x=3+9 ) 8x=12 ) | x=3
Sustituyendo x= g en ecuacidn 5 y despejanda ¥4t
F i
3 a . 9 6 3
J/-nmc=3(z)_3 |:“> ymAc=E_3 ::’ ynlA(_':E_E :> ‘ )'mAL—:E
-

. N 3 3
Las coordenadas del centro de la circunferencia son [E' E)
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Aplicando distancia entre dos puntos entre el centro de la circunferencia ¥ el punto "2 se conoce 21
radio: AL, 4)

. . 3 3
Centro de la circunferenciason [5’ E)

dap =z — ¥1)2 + (xz — x1)?

3 3
dan = \](4 _E)z +(—1- E)z

8 3 2z 3
dAD=J(2*2)2+(*2*2)2

5 5 25 25 /50
dﬁu:\jtz)z*‘(_z)z:\/q_ + a4 z

- = . 50
El radio de la circunferencia es =
[ | e T ol NN I
[ A= (-1, 4) T 1A ]
@ B -(L-2) : _/
3
@ c—i52 i
@ D=(15 15 E ¥
® © : Circunferencia (D, &) 13
— (x-1.5)* « (y- L5 = 12.49 o
+
) 5 4 T [ 3 2 3 P
2 \H O
a,
3 C(,

CIRCUNFERENCIA QUE PASA POR LOS PUNTOS
N(2,3) Y M(6,7) Y SU CENTRO ESTA SOBRE LA
RECTA 2x-3y-3=0

Tenemos que encontrar un punto sobre la recta 2x — 3y — 3 = 0 gue se encuentre a la misma distancia tanto de M como
de M v sera el centro <ff k). Para lograr el obhjetivo trazamos la recta dada v ubicamos a los puntos antes mencionados:
o

Mhora setrata de encontrar el centro v el radio como sigue:
El centro (k. &) debe satisfacer la ecuacion 2x — 3y — 3 =0, es decir:

2h—3k—3=0
2h—3k =3 ... ec1

Tenemos los puntos M2, 30, M6, 71y el centro dela circunferencia Clh, k), con estos podemos calcular la distancia entre
dos puntos dados como sigue:

Distanciade Ca M = /{2 — )2 +(3 — k)*
Distanciade Ca M =./(6 — k)2 +(7 — k)2

Estas Qltimas deben ser iguales:

2 —)E+H(3 —k)Z=./(6— h)Z+(7 — i)
Elevando ambos miembros al cuadrado tenemos lo siguiente:

(2 — h)?4(3 — k)%= (6 — h)?+(7 — k)*
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Realizando los hinomios al cuadrado:
4—4dh+ h* +9—6k + k% =36 - 12h + h* + 49— 14k + k*
Obsérvese que se eliminan los términes h2 y k? y reardenando la ecuacién tenemas:
13 =dh =6k =85 —=12h = 14k

=4 +12h — 6k + 14k = 85— 13

8h+8k=72 ..ec.2

Resolver el sistema de 2x2 formado por las ecuaciones 1
y2:

2h—3k=3 .....Ecuacion 7 = Wultiplicando 1 por “8" = 16/t — 24k = 24 ......Ecuacién 3
8h+8k=72 .......Ecuacion 8 == multiplicanda 2 por “3" = 24k + 24k = 216 ....... Ecuacion 4

sumando ecuaciones 3y 4 B 40h= 240 = h=6

Sustituyenclo h=6 en ecuacion 1 y despejando k:
2h—3k=3 .....Ecuacion 1 == 2(6) —3k=3 =12 3k=3== ‘ k=3

Las coordenadas del centro dela circunferencia son (B, 3) v el radio es:

radio = Distancia de Ca N =/ (2 — h)2+(3 — k)2= /(2 — 6)2+(3 — 3)2

—
La ecuacion de |a circunferencia en su forma
ordinaria es: (x — 6)*+(y — 3)*= 16

ec?: (x—6f+(y—3°=16
M

—3=0

)

133



EJERCICIOS:

a) Utiliza los dos procedimientos vistos para Hallar la ecuacion en su forma ordinaria y general de la
circunferencia que pasa por los puntos: A (-3, 7); B (3, -1) y C (4, é), grafica.

b) Utiliza los dos procedimientos vistos para hallar la ecuacion en su forma ordinaria y general de la
circunferencia que pasa por los puntos: A (2, -2); B (-1,4) y C (4, 6), grafica.

¢) Utiliza los dos procedimientos vistos para hallar la ecuacion en su forma ordinaria y general de la
circunferencia que pasa por los puntos: A (-2, 4); B (4,2) y C (6, 8), grafica.

d) Encontrar la ecuacion ordinaria de la circunferencia que pasa por los puntos N (-2, 3) y M (1,-4) y su
centro esta sobre larecta 2x~y=2=0

e) Encontrar la ecuacion ordinaria de la circunferencia que pasa por los punfos N (-4, -2) y M (3, 1) y su
centro esta sobre la recta 2x +5y =11 =0

f) Encontrar la ecuacion ordinaria de la circunferencia que pasa por los puntos N (2, 1) y M (8, 3) y su
centro estd sobre larecta =x +2y=6=0
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Deduce la ecuacion ordinaria de la
Aprendizaje(s) que apoya circunferencia e identifica sus elementos

(radio y coordenadas

e Obtendréla ecuacién general de la
circunferencia. Obtendra la ecuacién
ordinaria
a partir de la ecuacion general y
determinara el centro y el radio de una
circunferencia.

Tipo de material: Serie de ejercicios
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

En el siguiente archivo de Word se te presentan
Breve resumen o sinopsis |0s ejercicios correspondientes a la circunferencia
del material en donde se ¢con centro fueradel origen, deberas realizarlos en
justifique el por qué se tu cuader'no y cuando los termines por completo
elige. debera§ marcar la tarea como completada,
Deberas enviar en un solo archivo Pdf las
soluciones de estos. Ademas, te comparto dos
videos con ejemplos resueltos.
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ECUACION DE LA CIRCUNFERENCIA CON CENTRO FUERA DEL ORIGEN.

Cuando una circunferencia tiene su centro fuera del origen de coordenadas, es decir en
un punto (h, k), la ecuacion de esta puede tener las siguientes representaciones:

Ecuacién Ordinaria

Ecuacién General

Realiza las siguientes actividades.

a) Determinar la ecuacién ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro se
encuentra en el punto C (3,5) y su radio es igual a 4.

b) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro se
encuentra en el punto C (-2,6) y su radio es igual a 3.

c) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro se
encuentra en el punto C (5,-3) y su radio es igual a 6.

d) Determinar la ecuacién ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro se
encuentra en el punto C (-6,-4) y su radio es igual a 2.

e) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro se
encuentra en el punto C (2,8) y su radio es igual a 1.

f) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo diametro es el
segmento que une a los puntos A (2,5) y B (-4,-7)

g) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo diametro es el
segmento que une a los puntos A (-2,4) y B (8, 5)
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h) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro es el punto
C (-2,1) y pasa por el punto P (3,6)

i) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro es el punto
C (6,-2) y pasa por el punto P (-1,4)

j) Determinar la ecuacion ordinaria y general de la circunferencia cuyo centro es el punto
C (-4,-5) y pasa por el punto P (2,-3)

k) Dada la ecuacién general de la circunferencia X* + y2 —-10x-6y-30=0 obtener
centro, radio y grafica

., . Cu2 2
[) Dada la ecuacién general de la circunferencia X +Yy + 4x—-2y—-4=0 obtener centro,
radio y grafica

m) Dada la ecuaciéon general de la circunferencia X° + y2 —4x-12y+31=0 obtener
centro, radio y grafica

- . w2 2
n) Dada la ecuacion general de la circunferencia X~ + Y~ +4X—2Y+2 =0 obtener centro,
radio y grafica

0) Dada la ecuacion general de la circunferencia 4%% + 4y2 —4x+12y-9=0 obtener
centro, radio y grafica

Ligas de los videos

https://www.youtube.com/watch?v=4EODJ4eOBrQ

https://www.youtube.com/watch?v=B7WO0PvKba2w
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https://www.youtube.com/watch?v=4EODJ4eOBrQ
https://www.youtube.com/watch?v=B7W0PvKba2w

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Obtendrala ecuaciéon general de la
Aprendizaje(s) que apoya circunferencia dadas las coordenadas de su
centro y el radio o mediante el grafico

Tipo de material: Serie de ejercicios
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

En el siguiente archivo Word se te presentan
Breve resumen o sinopsis algunos problemas donde tendras que obtener la
del material en donde se  €cuacion general de la circunferencia dadas las
justifique el por qué se coordenadas de-su centro y su radio, o bien,
elige. _ mediante su grafico.

Este trabajo debera realizarse en tu cuaderno y
posteriormente debes tomar fotografias, para
entregar un documento PDF (la elaboracién del
PDF puede ser con aplicacién o bien pegando las
fotografias en un documento Word y guardarlo
como PDF) con el nombre “solucion_act”.
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Ejercicios. Obtencion de la ecuacién general de la circunferencia.

Para empezar con los ejercicios es necesario que se tengan en consideracion los
siguientes conceptos:

Ecuacion cartesiana cuando se tiene centro en el origen:
Ecuacion cartesiana cuando el centro no se encuentra en origen.

Ecuacion general cuando el centro no se encuentra en origen.

Ejercicios.
Obtener la ecuaciéon general de la circunferencia con centro en el origen y un radio de 5
unidades (elabora su grafica).
1. Obtener la ecuacion general de la circunferencia con centro en el origen y un radio
de unidades (elabora su gréfica).

2. Obtener la ecuacion general de la circunferencia con centro en C (2, 1) y un radio
de 4 unidades (elabora su grafica).

3. Obtener la ecuacién general de la circunferencia con centro en C (0, 4) y un radio
de 9 unidades (elabora su gréfica).

4. Dados los siguientes graficos, obtener la ecuacion general de la circunferencia.

-2
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Identifica el papel de los parametros a, b, ¢
Aprendizaje(s) que apoya en la gréafica de la elipse y los emplea en su
construccion.
e Determina los elementos de la elipse
e Transforma la ecuacién general a su forma

ordinaria.
Tipo de material: Instrumento de evaluacién
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Examen auto calificable elaborado en Forms de

Breve resumen o sinopsis Microsoft. 5
del material en donde se Paralos profesores se comparte la solucion.

justifigue el por qué se INSTRUCCIONES:

elige. Resuelve los ejercicios en tu cuaderno de forma
completa, ordenada, limpia; elabora

el archivo pdf que contenga las iméagenes de los

procedimientos.

A CONTINUACIONSE MUESTRA EN EXAMEN EN

FORMATO DE WORDS.
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INSTRUCCIONES:
Resuelve los ejercicios en tu cuaderno de forma completa, ordenada, limpia; elabora
el archivo pdf que contenga las imagenes de los procedimientos.

A CONTINUACIONSE MUEATRA EL FORMS EN FORMATO DE WORDS.

ELIPSE Y CIRCUNFERENCIA QUINTA EVALUACION MATEMATICAS Ill (8
puntos)

Determina la ecuacion de la circunferencia en su forma general, si su:

centro (-3,2) y radio r=\17 (1punto)

c x2+y2+6x—4y—4=0
&, _

x2+y2 +6x—4y+4=0
~

x2+y2—6x+4y—4=0
x2+y2—6x+4y+4=0

Hallar la ecuacion de la circunferencia que pasa por el origen y tiene su
centro en el punto comun de las rectas x—2y—1=0 y x+3y—6=0 (1 Punto)

c x2+y2 —6x—2y—13=0

x2+y2 —6x—2y=0
x%2+y2+6x+2y=0
x2+y2+6x+2y+13=0
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Determine la ecuacion general de la circunferencia, si uno de sus diametros
es el segmento de extremos A (-1,-3) y B (7,-1)

(1 Punto)

c x2+y2+6x+4y—4=0

© x2+y2+6x—4y—4=0
x2+y2+y2+6x—4y—4=0
x2+y2—6x+4y—4=0

c x2+y2 —6x+4y+4=0

Determina las coordenadas del centro, valor del radio x? +y?-8x+10y+16=0

(1 Punto)

® Cc(4,-5r=5
C(—4,-5)r=5
C(4,-5 r=4

© (4,5 r=4

De la grafica de la elipse determina su ecuacion. (1 Punto)
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Y

0

9x2+5y2-54x—40y+116=0
9x2+5y2-54x—40y+116=0

5x2+9y2+54x+40y+116=0

© 5x24+9y2-54x—40y—116=0

Determine la ecuacion de la elipse con centro en (6,1,) y un foco (9,1) y
vértice el punto (11,1).

(1 Punto)
© 16 x2+25y2—192x—50y +201=0
25 x2+16y2+50x+192y+57=0

25 x2+16y2+50x+192y+201=0

© 16 x2+25y2-192x-50y+57=0

Cual es la ecuaciéon ordinaria de la elipse cuya ecuacién es:
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256x2+656y—1535x+1312y—7536=0 (1 Punto) x°

(x-3) 2 141+(y+1) 2 116=1

(x+3) 2141+ (y+1) 2/16=1
(x-3) 2/16+(y+1) 2 41=1

(x+3) 2 116+(y-1) 2 141=1

La siguiente ecuacion 3x%+2y?+6x-8y+11=0, corresponde a una elipse:
(1 Punto)

e Real

Imaginaria
Es un punto

No se puede saber

En este reactivo se adjuntara el archivo con los procedimientos que
justifiquen las respuestas sus respuestas

Cargar archivo

Limite de nimero de archivos:10Limite de tamafio del archivo individual: 1GBTipos de archivo permitidos:
Word, Excel, PPT, PDF, Imagen, Video, Audio

Fomrs elaborado por Pedro Cazarez Mena
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Deduce la ecuacion ordinaria de la
Aprendizaje(s) que apoya circunferencia e identifica sus elementos
(radio y coordenadas del centro).
e Obtiene la ecuacién ordinaria a partir de la
circunferencia general y determina el centro
y el radio de la circunferencia

Tipo de material: Serie de ejercicios
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario
g) Problemario (X)
h) Otro

Breve resumen o sinopsis Instrucciones: Desarrollar cada uno de los
del material en donde se  €iercicios en tu cuaderno con el procedimiento
justifique el por qué se necesario, no omitas proc_edlm!entos para su
elige. resolucion, realiza los ejercicios en forma
ordenaday con limpieza. La imagen enviada en
formato PDF que sea clara y este bien enfocada
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Determine el centro y el radio de cada circunferencia y bosqueje la gréfica.

2. x*+y’=1

1. x*+y?=16

4. x?+(y-2)2=16

(x+6)%+y*=36

3.

$one

p
L0y

BN (SN SN, PR, s [

£e
I
'
I
I

ly -~

10]
8

2=9-(y-3)°

X

6.

-

10]
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Circunferencia.
Resuelve los siguientes ejercicios y problemas.

1. Unatienda de serigrafia quiere colocar dos sellos en una playera como se muestra
en la imagen, en el punto E iria el logo del Paris Saint-Germain y en el punto H el
logo del Chelsea. Determina las ecuaciones de la circunferencia de cada sello segun
corresponda la posicion dada

o
e

s ®

7

2. Enparque de diversiones, uno de los juegos consiste en cabinas circulares que giran
dentro de una gran rueda. Escribe la ecuacién de la rueda mayor y de la cabina a la
derecha en la figura.

3. Hallar el centroy el radio de las siguientes circunferencias que representan los goles
de un balén. No omitir pasos en la resolucion de los ejercicios, incluir una captura
de como te queda la representacion en el software dindmico (GeoGebra)

A. x*+y?-14x-6y+57=0 B.

x?+y?+10x—4y+28=0
C. x*+y*+14x+6y+57=0
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4. Obtener la ecuacion general de la circunferencia que pasa por los puntos A, B 'y
C los cuales se encuentran en la grafica
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Determina los elementos de la elipse

Aprendizaje(s) que apoya transformando la ecuacion general a su
forma ordinaria

Tipo de material: Propuesta de actividad en clase

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

El profesor guiard la transformacién de la
Breve resumen o sinopsis ecuacion general de la elipse a su forma
del material en donde se Ordinaria posteriormente propondra un ejercicio a
justifique el por qué se los alumnos. Se anexa propuesta.

elige.
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Matematicas Il

Unidad 5. Elipse, circunferencia y sus ecuaciones cartesianas.

Ecuacién ordinaria de elipse dada la ecuacién general.
Se plantea el problema. Obtener la ecuacién ordinaria de la elipse cuya ecuacion

general es: Esta ecuacion la elegira en la clase

El profesor orienta si necesario para realizar las siguientes operaciones: [0 Agrupar y

sumar 11 unidades en ambos miembros de la ecuacion

0 Simplificar:
110

Factorizar:

11
La ecuacion ordinaria tiene dos binomios al cuadrado.
o ¢Qué podemos hacer para obtenerlos?

Si es necesario se guia a los alumnos para concluir que se puede completar Trinomio

Cuadrado Perfecto (T. P. C.) y en las operaciones subsecuentes. [0 Simplificar

[J Expresar los T. C P como binomios al cuadrado y simplificar.

Del lado izquierdo de le ecuacién debemos tener un uno o ¢ Qué podemos operacion
es conveniente realizar para obtenerlo?
El profesor interviene en caso necesario.
0 Dividir ambos miembros de la ecuacion entre 36:
o ¢Qué operacion podemos hacer para que los coeficientes los factores 9y 4
sean un uno?
o ¢Podriamos usar fracciones equivalente?
= Simplificar las fracciones.
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= Finamente la ecuacioén ordinaria es:

Problema para los alumnos.

- Obtener la ecuacién ordinaria de la elipse cuya ecuacion general es: Sera elegida por
el profesor

o Agrupary restar unidades en ambos miembros de la ecuacion. o

Simplificar. o Factorizar.

o Completar Trinomio Cuadrado Perfecto (T. P. C.). o Simplificar. o Expresar los

T. C P como binomios al cuadrado y simplificar.

o Dividir ambos miembros de la ecuacion entre .

o Simplificar las fracciones. o Finamente la ecuacion ordinaria es.
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Obtiene la ecuacién cartesiana de una
Aprendizaje(s) que apoya elipse, con ejes paralelos a los ejes
cartesianos.

e Identifica el papel de los parametros a, b, c
en la gréafica de la elipse y los emplea en su
construccioén.

e Determina los elementos de la elipse
transformando la ecuacion general a su
forma ordinaria.

Tipo de material: Instrumento de evaluacion

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion
c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Desarrollo de 3 ejercicios de la elipse con centro
Breve resumen o sinopsis €n el origeny 2 ejercicios de la elipse con centro
del material en donde se fueradelorigen, con los cuales se evalua la
justifique el por qué se obtenmc’m_ de ecuaciones a partir de_ elementos
elige. dgdo§ y viceversa. Después de realizados los

ejercicios se debe llenar una tabla con los
resultados solicitados y adjuntar las fotos de los
bosquejos de las gréficas.

Para los profesores se comparte la solucion.

INSTRUCCIONES:

Resuelve los ejercicios en tu cuaderno de forma
completa, ordenada, limpia; llena la tabla de
resultados y adjunta las fotos de los bosquejos de
las gréficas
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EXAMEN DE LA ELIPSE
Desarrolla en tu cuaderno los siguientes ejercicios.

CUANDO TERMINES DEBES LLENAR LA TABLA DE RESULTADOS Y

ADJUNTAR LAS FOTOS SOLO DE TUS BOSQUEJOS

1. ELIPSE CON CENTRO EN EL ORIGEN

Considerando los siguientes datos; determinar en cada caso:

a) El valor de los ejes mayor y menor

b) El valor del ancho focal y la excentricidad

c) Las coordenadas de los focos, vértices y extremos del eje menor
d) Las coordenadas del centro

e) La ecuacion ordinaria 'y general de la elipse.

f) El bosquejo de la grafica

NOTA: en algunos casos lo que se tiene que determinar es un dato dado, solo
indicar la respuesta.

1.-3x?°+2y°-6=0
2.- Centro (0,0)
Eje mayor vertical igual a 10

Eje menor igual a 8

3.- Vértices en (5,0) y (-5,0)
Focos en (3, 0) y (-3,0)
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2. ELIPSE CON CENTRO (h, k) FUERA DEL ORIGEN
Considerando los siguientes datos; determinar en cada caso:

a) Elvalor de los ejes mayor y menor

b) El valor del ancho focal y la excentricidad

c) Las coordenadas de los focos, vértices y extremos del eje menor
d) Las coordenadas del centro

e) La ecuacion ordinaria 'y general de la elipse.

f) El bosquejo de la gréfica

NOTA: en algunos casos lo que se tiene que determinar es un dato dado, solo
indicar la respuesta.

4.- Focos (-1,-1) y (-1,3)
Vértices (-1,-3) y (-1,5)

5.- Ox2 + 4y? -72x -16y +124 =0
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TABLA DE RESULTADOS DEL EXAMEN DE LA ELIPSE

NOMBRE: GRUPO:
PARAME LADO EJE ECUACIONES ORDINARIAY | COORDE
TROS RECTOy | MAYORY GENERAL NADAS
EXENTRI EJE
CIDAD MENOR
1 L.R.= Eje mayor |3x%2+2y2—-6=0 C( )
= = V (’ )
= e = FG o)
c= Eje menor B( , )
2. L.R.= Eje mayor C( )
a= vertical =10 V(i )
= e = FG o)
c= Eje menor B( , )
=8
3. L.R.= Eje mayor C(, )
a= = V (45, 0)
= e = F (£3,0)
c= Eje menor B( )
4. L.R.= Eje mayor C(, )
a= = V (—1,-3)
= e = V (-1, 5)
c= Eje menor F(-1,-1)
= F (-1, 3)
B( )
B( )
5 L.R.= Eje mayor | 9x%* +4y*>—72x—16y+124=0 |C(, )
= = V (’ )

Eje menor
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad IV La Circunferencia, la Elipse y sus
apoya ecuaciones cartesianas

e Obtendra las ecuaciones cartesianas de la

Aprendizaje(s) que apoya circunferenciay elipse.
Tipo de material: Instrumento de evaluacion

a) Lectura

b) Instrumento de

evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

Breve resumen o sinopsis Al termino de la unidad se evalla a los alumnos con
del material en donde se ©€steéxamen

justifigue el por qué se
elige.
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Ecuacidn cartesiana de la Circunferencia y la Elipse

*Obligatorio

Dada la grafica de la circunferencia, la ecuacion generél es:

x2+y2-3=0
x*+y>+3=0

x> +y?*-9=0

O OO0O0

x2+y>+9=0

1 punto
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Dada la grafica de la elipse, su ecuacidn general es: 1 punto

O 4x2+16y264=0
O 4x2+16y%64=0
O 16x2+4y264=0

O 16x2+4y%64=0

¢Cudl es la ecuacion ordinaria de la circunferencia asociada a 1 punto
x2+y?-12x+10y+51=0?

O (x+6) #(y+5) 2=10
O (x+6) #(y-5) 2=10
O (x-6) #(y+5) 2=10

O (x-6) #(y-5) =10
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La ecuacién de la circunferencia x*+y?-8x+10y+32=0 tiene asociada la 1 punto

grafica siguiente®

O Verdadero

O Falso

|
o8

-G
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La grafica asociada a la ecuacion de la circunferencia (x+2) 2 +(y#*3) *=Aunto

"
~g

-4

O Verdadero

O Falso

Cudl es la ecuaciéon general asociadé a

0-2°_

"
x* <+
4

1

4x2+y%5=0
4x2+y%-4y¢0

4x%+y*4y+5=0

O OO0O0

4x2+y*4y+3=0

1 punto
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La ecuacidn 25x%+9y?-50x+18y-191=0 tiene como centro C (1,-1) y foc@$unto
F1(1,-5) y F2(1,3}

O Verdadero

O Falso

La siguiente ecuacién ordinaria tiene como ecuacidon geneéral: 1 punto

x-1° 0-2°_
9 4

1

Ax2+9y % 8x+36y+4=0
4x2+9y28x+36y+4=0

4x2+9y%8x-36y+4=0

O O OO

4x2+9y28x-36y+4=0
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La graficade la elipse con centro C (-2,3) y excentricidad e=.8, paralela glnto
eje de las abscisas, tiene como ecuacidn gene€ral:

O ox+25y2+36x+150y+36=0
O 9x2+25y2-36x+150y+36=0
O 9x%+25y2+36x-150y+36=0

O Ix%+25y2+36x+150y-36=0

La ecuacion general de la elipse con centro C (0,0), Foco F (2,0) y Vértiggro
(4,0); es 12x316y2-192=0

O Verdadero

O Falso

162



Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad V La pardbolay su ecuacion cartesiana
apoya

e Transforma la ecuacion general ala

Aprendizaje(s) que apoya ordinaria para encontrar sus elementos
Tipo de material: Diapositivas (Elementos de la pardbolay su
a) Lectura ecuacion canonica)
b) Instrumento de
evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

En la siguiente presentacién se dan a conocer los
Breve resumen o sinopsis  elementos que conforman ala pardbola, ademas
del material en donde se Se€ colocaron planos cartesianos donde se pueden
justifique el por qué se ejemplifi_car las parébole}s y mostrar sus .
elige. eleme;ntos_prlr)c_lpales, ademas de la existencia de

varios ejercicios que pueden llevar a cabo los
alumnos durante la clase o bien para realizar
como tarea.

El profesor explicara cada uno de los elementos
gue conforman a la parabola, guiando a los
alumnos a llevar a cabo ejercicios para la
obtencion de su ecuacion candnica. También se
pude pedir a los alumnos que antes de la
explicacion del profesor, pueden ver una serie de
videos tutoriales.

Los videos se anexan.
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Direccidon de la presentacidn en power point

https://drive.google.com/open?id=1ckFhUnoNHf6aXXl1 nMdvplYYuyMEfL2&authuser=0

* La ecuacion canénica de la parabola da informacién hacia donde abre, de la ubicacion del
veértice, del lado recto, el valor de la distancia p, e implicitamente la ubicacién del foco y de la
directriz. Las ecuaciones son las siguientes.

(x—h)? =4ply—k)

2 - Recordar que p es una distancia, por
G- =—y -k lo tanto, siempre sera positiva.
V esta conformada por las

— 2 — —
G- =4b -k coordenadas h y k, es decir, v(h, k).

y—k)?=—-4py—k)

Ligas de videos educativos
https://www.youtube.com/watch?v=DXrwxQILS5E
https://www.youtube.com/watch?v=kOHiFMQgBOE
https://www.youtube.com/watch?v=L6IBP2gc3oc
https://www.youtube.com/watch?v=sTNEIp7h6wY

EJERCICIOS. ENCONTRAR LOS
ELEMENTOS DE LA PARABOLA

(x+37 = -12(y-2)

(x-37 =12y +2)

(r—12=4(x—1)

(y+4)2 =8(x-3)
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https://drive.google.com/open?id=1ckFhUnoNHf6aXXI1_nMdvp1YYuyMEfL2&authuser=0
https://www.youtube.com/watch?v=DXrwxQlLs5E
https://www.youtube.com/watch?v=kOHiFMQgB0E
https://www.youtube.com/watch?v=L6lBP2qc3oc
https://www.youtube.com/watch?v=sTNElp7h6wY

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad V La parabolay su ecuacién cartesiana
apoya

e Transforma la ecuacion general ala

Aprendizaje(s) que apoya ordinaria para encontrar sus elementos.
Tipo de material: Estrategia didactica

a) Lectura

b) Instrumento de

evaluacion

c)Estrategia didactica
d)Secuencia didactica
e) Video educativo (X)
f) Formulario

g) Problemario (X)

h) Otro

En la siguiente estrategia didactica se han
Breve resumen o colocado dos ejemplos sencillos de la
sinopsis del material en transformacion de laforma general de la parabola
donde se justifique el por ala forma ord_lnarla_l,_con la finalidad de que eI,
qué se elige. alu_mno Iogre.lder_n-lflcar sus elem,en_tos, ademas
se incluyen ejercicios para su practica.
Instrucciones:
Debes leer el documento de nombre "Forma
general a ordinaria", procesar la informacién y
deberas desarrollar las actividades marcadas en el
documento "Actividad Parédbola", no olvides subir
evidencia de tus procedimientos para cada
ejercicio y resaltar los resultados.
La entrega de las actividades se hace en un
documento PDF.
Exito!!!
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Actividad pardbola

Actividad 1.- Convertir cada ecuacion a la forma ordinaria o candnica y graficarla marcando sus
elementos:

a) X¥*—10y=7x+10
b) —x*—8 =4x+ 10y
) X*—-18=12x+9y
d) x> —22=22x-26Yy
e) Y>’—-2=2x-13y
f) y’-12=6x—-12y
g) Y'+24=-6x+12y
h) y2+18=8x+22y

Actividad 2.- Relaciona la cada una de las siguientes ecuaciones ordinarias de la parabola con su
respectiva grafica.

12x+10y=104+y%.......( ) ~ a
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1
s d:xf=35
L= (-05,6)
4
= — 2 F=(05,2)
6x+9y 36+x%......( ) S
V:/(15,2)
-4 0 2 4
R=(-05,-2)
-4
16
x=.425,
0
4x—10y=3—y2.....
V= (825 5)

&

ect

20

2t

-5
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6x+18y =18+ x2

20

F =(3,-2.75)

dy=-725

10

s \u 5
]

. =25(3)

V.=(3.25).

10 15

R=(7.5,-275)
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Pardbolay su ecuacion cartesiana
apoya

e Identifica los elementos que definen la
Aprendizaje(s) que apoya parabola.
e Determina el vértice, foco, directriz, el eje
de simetriay el lado recto de la parébola, a
partir de su ecuacion cartesiana.
Grafica pardbolas dadas sus ecuaciones y
viceversa

Tipo de material: Archivo en PDF
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion
c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario ~~

h) Otro
Se presentan un archivo en pdf, con una
Breve resumen o sinopsis serie de actividades donde los alumnos las
del material en donde se trabajaran por equipo (sugerencia)
justifique el por qué se En esta actividad los alumnos reforzaran
elige. diferentes aprendizajes con respecto a esta

conica.
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Actividad por equipo de la Pardbolay su ecuacién cartesiana

1. Observa la siguiente gréfica y relaciona las columnas que se encuentra en la tabla

Elemento de la parabola Elemento de la gréafica
a Vértice Segmento KL ()
b Foco Punto | ()
¢ Lado recto Rectai ()
d Directriz Punto C ()
el Eje de simetria Punto IC ()
f Distancia focal Recta d ()
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2. A continuacion, se presentan graficas de la pardbola, indica con base a la grafica la

ecuacion ordinaria que le corresponda.

A

a) y2=8(x—2)

b) x2=8(y +2)

c) x2=8(y—2)

d) x*=-8(y-2)
B
a)
b)

-2 1 2 S 4 5 C)

d)

C

(x+1)2=—-4(y—-1)
x+12=4@yF1)
-12=4(x-1)

+1D2=4(y+1)
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a) (x+1)2=-8(y-3)

b) (y+1)2=8(x—1)

o) (y+1)2=-8(x—3)

d) v +1)?=-8(y +3)

-4

Para cada una de las graficas obtén la ecuacion general, el vértice, foco, directriz,

lado recto y eje de simetria.

3.

-
I
|
|

6

|
|
Il

il At el ity Rt Sl ity Al St Mt ity At it e At St nii
|
|
|

+ -

8

+J-|=+ d-

T [T

+ -
|

=~ 4=
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4. De acuerdo con las siguientes ecuaciones ordinarias, obtén cada uno de sus graficos y

su ecuacion general

a) (x—=3)=8(1-3)
b) (x+5)?=-8(y~-3)
c) (x+4)2=12(y—-1)
d @+2)2=4(x+5)

e) (y—-1)2=-12(x—-5)
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas Il

Unidad del Programa que Unidad V La Paradbolay su ecuacion cartesiana
apoya

Identificara los elementos que definen la
Aprendizaje(s) que apoya parabola.
- Reconocerd la simetria de esta curva.
- Obtendra por induccién la definicion de la
parabola como lugar geométrico.
- Determinara el vértice, foco, directriz, el eje de
simetriay el lado recto de la parabola, a partir de
su ecuacion cartesiana.
- Transformara la ecuacion general a la ordinaria
para encontrar sus elementos.

Tipo de material: Examen parcial
i) Lectura
J) Instrumento de
evaluacion
k) Estrategia didactica
l) Secuencia didactica
m) Video educativo
n) Formulario
0) Problemario
p) Otro

Resuelve el siguiente cuestionario, al terminar
Breve resumen o sinopsis deberas tomar una foto o hacer una captura de
del material en donde se Pantalla, atu puntaje obtenido y enviarlacomo

justifique el por qué se e€videncia. .
elige. Exito con su trabajo
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Cuarto parcial de matematicas Il

Coloca tu nombre completo, comenzando por apellido patermno, matermno y nombre vy
enseguida coloca tu grupo con su respectiva seccidn.

) El signo del lado recto

) La wvariable que se encuentra elevado al cuadrado

Selecciona la respusesta correcta. Para saber la cual es la orientacicon de |la
parabola (arriba., abajo. izrguierda o derscha ), a partir de la ecuacicon en su
forma ordinaria, se debese tomanr en cuaenta:

El valor de h
El valor de k
El signo gue acompafa al lado recto

La wvariable elevado al cuadrado

0000

Para poder transitar de la forma ordinaria a la forma general de una
parabola con vertice en el origen.,. basta con igualar toda la expresicon con

cerc.
> werdadero

> Falso
L

L= T

Para poder transitar de la forma ordinaria a la forma general de una
parabola con wvaertice en =l origen., hay gue desarrollar un bhinomic al
cuadrado. eliminar los parentesis  igualar toda la expresion con cero.

O werdadero

O Falso

Para poder transitar de la forma ordinaria a la forma general de una
Pparabola con wvertice fuera en del origen. hay Que desarrollar un binomio al
cuadrado., eliminar los parentesis e igualar toda la expresion con cero.

> werdadero

O Falso

Para poder transitar de la forma ordinaria a la forma general de una
parabola con wvertice fuera del origen.,. solo hay guse igualar toda la
eXpresion Ccon cero.

O werdadero

O Falso

B T T B L e =
recta paralela al lado recto de una paralbola »w se sencusnitra a umna distancia
gQue Mmiide o unNnidades del vwaertice.

> werdadero

> Falso

Sselecciona la respusesta correcta. Para saber la cual es la orientacidaon de |la
Pparabola (horizontal o wertical ), a partir de la ecuacidn enmn su forrma
ordinmnaria. se debe tomar en cusnta:

D Ellado recto

D El parametro @
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e la parabola cuyo vertice se encuentra en el punto WID.0) v cuyo Tooco se 1
sencusntra en =l punto FOO,5/2), la coordenada correspondiente a uno de
los extremos del lado recto es:

O (-5.3)
O (5.3
O 3.5)
(-

(-5.5/2)

De la parabola cuyo wvertice se encuentra en en WD, 0) w cuya recta 1
directriz es x=44. la coordenada correspondientse al foco es:

) F(a,0)
O F(-a.0)
> Foo.a)
D F{o.-4)

De la parabola cuyo wvertice es el punto Wi-2.-3) v cuyo foco es el punto
F{-2.-7). la ecuacicon de su recta directriz es :

0000

De la parabola cuyo wvertice es el punto WiI2.2) w cuya ecuacicon de su recta
directriz es x=&, el valor de su lado recto es:

[s]

12

18

0000

16
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Pardbolay su ecuacién cartesiana
apoya

Identifica los elementos que definen la parabola.

Aprendizaje(s) que apoya Reconoce la simetria de esta curva.
Tipo de material: Estrategia didactica
q) Lectura
r) Instrumento de
evaluacion

s) Estrategia didactica
t) Secuencia didactica
u) Video educativo

v) Formulario

w) Problemario

x) Otro

Realizar una investigacion de los elementos que
Breve resumen o sinopsis definen la parabola como:
del material en donde se Definicion de parabola.
justifigue el por qué se Foco de una parabola.
elige. Directriz de una parabola.
Eje focal de una parébola
Vértice de una parébola.

Después leer el archivo (construccion) y sigue los
pasos que te piden para la construccion, al inicio
de tu hoja de la construccion anota la fecha
continua con tu nombre completo iniciando por
apellido paterno, seguido de apellido materno y
nombre.

enviar en un archivo pdf
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Construccion geométrica doblado de papel.

ELEMENTOS DE LA PARABOLA

Materiales. Hoja de papel tamafio carta, regla y lapiz

1. Divide el ancho de una hoja en dos partes iguales marcando un doblez. La base o parte inferior
del ancho de la hoja es la Directriz, figura 1.

Figura 1 Figura 2 Figura 3

2. Dibuja un punto F (Foco) sobre el doblez, a 5 o 6 centimetros arriba de la Directriz (no importa
si es menos de 5 0 6¢cm) figura 2

3. Has coincidir el extremo derecho de la hoja directriz con el punto F (foco), marque un doblez,
figura 3

4. Marca todos los dobleces posibles, recorriendo la directriz 3 milimetros aproximadamente por
el punto Foco haciendo que coincidan, marque el doblez. Asi sucesivamente, recorra la
directriz (3mm) por el punto Foco marcando el doblez, detente hasta que haya recorrido la
mitad de la directriz, , figura 4

5. Se hace coincidir el extremo izquierdo de la Directriz (hoja) con el punto y marca un doblez
figura 5.

6. Marca todos los dobleces posibles al recorrer la directriz por el punto F, de la misma forma que
en el paso 4
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Eje focal o de
simetria

Longitud del Lado Recto

v F
A
!
4

Directriz(d) .

Vertice

Investigacion
Contestas en tu cuaderno
Se llama lugar geométrico o grafica de una ecuacion.
Definicion de parabola.
Foco de una parabola.
Directriz de una parabola.
Eje focal
Vértice de una parabola.
Ecuacion cartesiana de una parabola con vértice en el origen y eje focal sobre el eje x

Ecuacion cartesiana de una parabola con vértice en el origen y eje focal sobre el eje y
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI
Unidad del Programa que Unidad IV La Parabolay su ecuacion
apoya cartesiana

Deduce la ecuacion de la pardbola con vértice en

Aprendizaje(s) que apoya €l origen y fuera de él. Entiende que un punto
pertenece a una parabola si y so6lo si, sus
coordenadas satisfacen la ecuacion
correspondiente

Tipo de material: Serie de ejercicios
y) Lectura
z) Instrumento de
evaluacion
aa) Estrategia didactica
bb)Secuencia didactica
cc) Video educativo
dd) Formulario
ee)Problemario

ff) Otro
Resuelve los siguientes ejercicios en tu
Breve resumen o sinopsis cuaderno, al terminar deberas enviar un
del material en donde se solo archivo pdf, ademas te comparto una
justifique el por qué se |nf(_)g_raf|'a como material de apoyo para la
elige. actividad
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y2i=4x
y2=—4x

(y=12=4(x-1)
.(y—1D2=—4(x—-1)

x2=4y

x2=—4y
(x+1)2=4(y—-1)
(x+1)2=4(y—1)

Relaciona cada grafica con su ecuacién

P
~_— — ~— ~—

(z1)

01 2 3 4 5 6

(11)

U

(1.1)

X,

S5 4 3 2 4 [of1 2 3 4 5 6

33 2 -

"o 1\N2 3 & 5 & T &

2 2
3 3
4
b) c)
a)
21" i ¥
3 4
1
2 3
Q
B 5 4 3 2 1 0 3 4 5 1 2 1,2)
Xy 1
2 3 4 5 8 Iy .
3 2 4 0 1 2 3 4 5 6 7 8
1\
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3
4

-

w

~

x
,1@,543\214%2345

(-1,4)

h)
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Infografia

Es el lugar de todos
los puntos P(x,y) en el plano que

meqnﬂhumdommﬁjo
o e pat: gt
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Parabolay su ecuacion cartesiana
apoya

e Determinael vértice, foco, directriz, el eje de

Aprendizaje(s) que apoya simetria y el lado recto de la parabola, a
partir de su ecuacion cartesiana.

e Grafica parabolas dadas sus ecuaciones y
viceversa.

e Transforma la ecuacion general a la
ordinaria para encontrar sus elementos.

Tipo de material:
a) Lectura Instrumento de evaluacion
b) Instrumento de
evaluacion
c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
Problemario
g) Otro

Breve resumen o sinopsis Resuelve los ejercicios en tu cuaderno de forma

del material en donde se completa, ordenada y contesta el cuestionario, al

justifique el por qué se terminar copia el vinculo para que lo adju_nf[es (_),Ia

elige captura de pantalla con tu calificacion.
’ Recuerda marcar tu tarea como completada.
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CUARTO PARCIAL. “LA PARABOLA”
Contesta el siguiente cuestionario

1. De la siguiente ecuacion de la parabola determina las coordenadas de vértice, foco,
extremos del lado recto, su longitud, la ecuacidn de la recta directriz y el bosquejo de la
grafica para que puedas contestar las preguntas 1-7 1. ¢ Cudl de las siguientes afirmaciones

es correcta?
3y2—-12x =0
Marca solo un dvalo.

La pardbola es horizontal y abre a la derecha
La parabola es horizontal y abre a la izquierda

La pardbola es vertical y abre hacia abajo
2. 2. De la siguiente ecuacion de la parabola, la coordenada del vértice es:
3y2—-12x =0
Marca solo un dvalo.

V (0, 0)
V (3,-12)
V (0, 4)

3. 3. De la siguiente ecuacién de la parabola, la coordenada del foco es:
3y2 —12x =0

Marca solo un dvalo.

F(0,0)
F(1,0)
F(0,1)
4. 4. De la siguiente ecuacién de la parabola, la ecuacién de la recta directriz es:
3y2-12x=0
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5. De la siguiente ecuacion de la parabola, la longitud del lado recto es:
3y2-12x=0

Marca solo un dévalo.

LR=141
LR=1-41
LR=1-121

6. De la siguiente ecuacion de la pardbola, las coordenadas de los extremos del lado recto
son:

3y2-12x=0
Marca solo un dévalo.
(1,2)y(1,-2)
(-1f 2) Yy (-1f '2)

(_21 2) y (2I 2)

7. De la siguiente ecuacién de la parabola determina las coordenadas de vértice, foco,
extremos del lado recto, su longitud, la ecuacién de la recta directriz y el bosquejo de la
grafica para que puedas contestar las preguntas 1-7 1. ¢ Cudl de las siguientes afirmaciones
es correcta?

x?+6x+12y —51 =0
Marca solo un dévalo.

La pardbola es vertical y abre hacia arriba
La parabola es vertical y abre hacia abajo
La pardbola es horizontal y abre hacia la derecha

8. De la siguiente ecuacién de la parabola, la coordenada del vértice es:

xZ2 +6x+ 12y —51 =0

Marca solo un dvalo.
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V (3,5)
V (-3, 5)
V (-5, -3)

9. 9. De la siguiente ecuacién de la parabola, la coordenada del foco es:

x> +6x+12y—51=0

Marca solo un dvalo.
F(-3,2)
F(3,2)
F (0, -5)

10.  10. De la siguiente ecuacion de la parabola, la ecuacién de la directriz es:

x?2+6x+12y —51=0

y=-8
y=8
x=-8

Marca solo un dvalo.
11. 11. Delasiguiente ecuacion de la parabola, la longitud del lado recto es:
x2+6x+ 12y —51=0

Marca solo un évalo.

LR=112]
LR=1-121
LR=131

12.  11. Lasiguiente afirmacion es verdadera o falsa:

Estd ecuacién x2 + 6x + 12y — 51 = 0 en su forma ordinaria es
(x+3)2=12(y + 5)2

Marca solo un évalo.

Verdadero

Falso
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Parabolay su ecuacion cartesiana
apoya

Aprendizaje(s) que apoya e Determina el vértice, foco, directriz, el eje

de simetria y el lado
recto de la parabola, a partir de su
ecuacion cartesiana.

e Grafica pardbolas dadas sus ecuaciones
y viceversa.

e Transforma la ecuacion general
a la ordinaria para encontrar sus

elementos.
Tipo de material: Cuestionario
a) Lectura
b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo

f) Formulario

g) Problemario

h) Otro

Breve resumen 0 Sinopsis Lee con mucha atencién cada pregunta y selecciona la
del material en donde se respuesta correcta.

justifique el por qué se Cadareactivo lo deberas resolver en tu cuadernoy enviar
elige. las evidencias.
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Cuestionario La parabola y su ecuacién cartesiana

Es la ecuacion de la parabola cuyo vértice es el punto V(0,0) v su foco es el punto F(-2,0). *
(2 puntos)

O » =8x
¥ = —4x
O ¥ = —8x
O a7 = 4x

z —_— —
&

En la figura se observa una parabola, su directriz (D) v su vértice (V). Selecciona la ecuacion
correspondiente a la grafica. *

{1 Punto)
O = 4x
O ¥y = 8x
O ¥ = —4x
O ¥ = —8x

En la figura se observa una parabola, su foco (F) y su vértice (V). Selecciona la ecuacién
correspondiente a la grafica. *
{1 Punto)

(O x* = -8y
O x* =8y
) x2 = 16y
) x2 = —16¥
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Son las coordenadas de uno de los extremos del lado recto de la parabola cuya ecuacion es: *
{1 Punto)

y2 = —8x
O (=2, —4)
O (2. —4)
O (—2.8)
O (2.8)

Es la ecuacion de la parabola con vértice en el origen, abre hacia abajo v que pasa por el
punto (5,-3) *

{1 Punto)
O ** = —1Fy
O =32
O 2 =2y
Xt = Ry

Es la ecuacion de la parabola cuyo vértice es el punto V(3,1) y su foco es el punto F(4,1). *
(2 puntos)

¥ —d4x — 2y + 13 =0

xT —4x—2y—13 =0

2 +4x+2+ 13 =0

0000

¥ o+ 4x + 2y — 13 =0

Es la medida del lado recto de la parabola: *
(1 Punto)

(x—3) = 12(y + 3)
) 3
6
12
4

Son las coordenadas del vértice de la parabola: *
{1 Punto)

(v —4)2 = 8(x + 3)

) o4.—3)
(3.4

T (=3.4)
) (=4, 3)
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Son las coordenadas del vertice de la parabola: *
{1 Punto)

(x+3)72 =10y —7)
O (7. —3)
O (=3.7
) 3,-7
O (=7.3

Utiliza el método de "completar cuadrados" para determinar la ecuacion ordinaria de la
parabola cuya ecuacion general es: *
(3 puntos)

2 —4x— 12y + 16 =0
O x—22=—-12(y— 1)
O (x—2)

O x+22=12(v+ 1)

12(y—1)

(D ix+2=—-12(y+ 1)

Utiliza el método de "completar cuadrados" para determinar la ecuacion ordinaria de la
parabola cuya ecuacion general es: * [1}
(3 puntos)

v +8x—2y—39=0
O (_v+5]2 =—-8(x—-1)
(O v=52=8&x—-1)

O (v + 112 =8(x+5)

Es la ecuacion de la directriz de la parébola con foco en el punto (2,3) y distancia focal igual a
4 unidades y que abre hacia arriba. *

(1 Punto)
O y=-1
O y=5
O y=-5
Oy=1
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Son las coordenadas del vértice de la parabola: *
(1 Punto)

x+3)>=10x-T)
O -3
) (=3.7)
) 3.-7)
=7, 3)

5] o 5 puese moseor s imger.

Utiliza el método de "completar cuadrados" para determinar la ecuacion ordinaria de la
parabola cuya ecuacion general es: *
(3 puntos)

¥ +8x—2y—39=0
O y+5r=-8u—1)
O v-5"=8&x—-1)
O v+ 1)?

O (yv—1?=-8(x-73)

8(x+3)

Es la ecuacion de la directriz de la paréabola con foco en el punto (2,3) y distancia focal igual a
4 unidades y que abre hacia arriba. *

(1 Punto)
O ry=-1
O w=>5
O y=-5
O y=1
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Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Pardbolay su ecuacion cartesiana
apoya

Aprendizaje(s) que apoya e Refuerza por induccion la definicion de
parabola como lugar geométrico e
identifica los elementos que la definen
y reconoce la simetria de ésta.

Tipo de material: Instrumento de consolidacién de saberes sobre
a) Lectura los elementos de la Parabola
b) Instrumento de Archivo de GeoGebra.

evaluacion
c) Estrategia didactica
d) Secuencia didactica
e) Video educativo
f) Formulario
g) Problemario
h) Otro

Breve resumen o sinopsis Abra el archivo de GeoGebra La Parabola y sus

del material en donde se Elementos, active una a una las casillas de

justifique el por qué se controly observe cadaelemento dela Parabola

elige. mostrado y es su caso la deflmcmn del elemento.
En su cuaderno dibuja la grafica de la Parabola
con sus elementos.
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LA PARABOLA Y SUS ELEMENTOS

Autor: Pedro Céazarez Mena

APRENDIZAJES Al término de la clase el alumno:

+ Refuerza por induccion la definicion de parabola como lugar geométrico e identifica los
elementos que la definen y reconoce la simetria de ésta.

Tipo de material: Instrumento de consolidacion de saberes sobre los elementos de la
Parabola

Archivo de GeoGebra.
Instrucciones;

Abra el archivo de GeoGebra La Parabola y sus Elementos, active una a una las casillas

de control y observe cada elemento de la Pardbola mostrado y es su caso la definicién del
elemento.

En su cuaderno dibuja la grafica de la Parabola con sus elementos.

\

La Pardbola y sus Elementos.ggb

Se muestra imagen del archivo mostrando la Parabolay sus elementos.

5] o 5 uede mostar s g,

https://drive.google.com/open?id=1cyqC28 BDt6ueEn2knMpBAfiE2vOKcIT&authuser=0
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https://drive.google.com/open?id=1cyqC28_BDt6ueEn2knMpBAfiE2vOKcIT&authuser=0

Autor del material:

Asignatura que apoya Matematicas IlI

Unidad del Programa que Unidad V La Pardbolay su ecuacion cartesiana
apoya

Aprendizaje(s) que apoya e Determinar los elementos de la parabola
como foco, directriz, vértice, eje de
simetria, lado recto a partir de su
ecuacion cartesiana

Tipo de material: Cuestionario
i) Lectura
j) Instrumento de
evaluacion
k) Estrategia didactica
[) Secuencia didactica
m) Video educativo
n) Formulario
0) Problemario
p) Otro

Breve resumen o0 sinopsis Resuelve los siguientes ejercicios en tu cuaderno, toma
del material en donde se captura de pantalla para enviar tus evidencias.
justifigue el por qué se Selecciona la respuesta correcta.

elige.
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Unidad IV. La parabola y su ecuacion cartesiana

La ecuacion de la parabola que corresponde a la siguiente grafica es:

5] o o

La ecuacion x2+6x+16y+41=0 tiene como vértice:

5] o 5 pese mostar s .

Obtén las coordenadas del foco, si la ecuacion de la pardbola es: y2 = -24x
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Determina la ecuacion general de la parabola que cumple con las siguientes
condiciones: F (-5,2) y directriz x=-1

5] o 5 pede mostar e magen.
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Autor del material:

Asignatura que apoya

Unidad del Programa que
apoya

Aprendizaje(s) que apoya

Tipo de material:

a) Lectura

b) Instrumento de
evaluacion

c) Estrategia
didactica

d) Secuencia
didactica

e) Video educativo

f) Formulario

g) Problemario

h) Otro

Breve resumen o sinopsis
del material en donde se
justifique el por qué se
elige.

Matematicas lll

Unidad V La Parabolay su ecuacion cartesiana

e Identificara los elementos que definen
la parabola.

e Reconocera la simetria de esta curva.

e Obtendra por induccién la definicion de
la parabola como lugar geométrico.

e Deduciré la ecuacién de la pardbola con
vértice en el origen y fuera de él.

e Determinara el vértice, foco, directriz, el
eje de simetria y el lado recto de la
paréabola, a partir de su ecuacién
cartesiana.

e Graficara parabolas dadas sus
ecuaciones y viceversa

e Transformarda la ecuacion general a la
ordinaria para encontrar sus elementos

Instrumento de evaluacion

Desarrollar cada uno de los ejercicios en tu
cuaderno con el procedimiento necesario para
llegar al resultado, poner nombre en el
encabezado de cada una de las hojas, tomar las
fotos (que no estén borrosas y en vertical)
subirlas a un documento PDF a teams.
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UNIDAD 4 GUIA

1.- Obtener la ecuacidon general de la parabola si se tiene como foco F (-3, -1) y vértice V (-3, 0),

elaborar la grafica.

2.- Dado el vértice V (2, -2) y la directriz x = 3, elaborar la grafica y encontrar la ecuacién en forma
general.

3.- Dado el foco F (1, -1) y la directriz y = 3, elaborar la grafica y encontrar la ecuacidon en forma
general

4.- Dado el vértice en el origen y la directriz y = - 2, elaborar la grafica y encontrar la ecuacion en
forma general

5.- Obtener la ecuacién en forma general de la pardbola

B

6.- Obtener la ecuacién en forma general de la parabola

€] o e usde mostor g,

<l

7.- Obtener la ecuacién en forma general de la pardbola
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W

8.- Dada la ecuacién de la pardbola x2—2x+8y+17=0, determinar:
a) Vértice
b) Foco
C) Lado Recto
d) Directriz
€) Eje de simetria

f) Gréfica

8.- Dada la ecuacidn de la pardbola x24+8y=0, determinar:
a) Vértice
b) Foco
C) Lado Recto
d) Directriz
e) Eje de simetria

f) Gréfica

9.- Dada la ecuacién de la parabola y2—6x+8y+4=0, determinar:
a) Vértice
b) Foco
C) Lado Recto
d) Directriz
€e) Eje de simetria

f) Grafica
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